İNTEGRAL 














UCM CPA a o A o 


Türevi verilen bir fonksiyonun, türevi alınmadan önceki asıl fonksiyonu bulma işlemine "belirsiz integral" denir. Asıl fonksiyonu 
bulmak için türevinin hangi değişkene göre alındığını bilmemiz gerekir. Bu da diferansiyel kavramı yardımı ile olur. 
Örneğin; y—f() gibi bir fonksiyonda x bağımsız değişken, y ise bağıl değişkendir (x'e bağlı). 

dy di(x) d 


Bu ifadenin x değişkenine göre türevi; —, ,——İ(X) biçiminde gösterilebilir. 
dx dx dx 








yf() fonksiyonunun türevi w -f'0) olduğundan dy—!f'(x).dx olur. Burada "dy" ifadesi y—f(x) fonksiyonunun diferansiyelidir. 


| kavrama sorusu | çözüm 


yz>x ifadesinde y nin diferansiyeli olan dy yi bulunuz. y>x ifadesinin türevini alalım, 


İY (62) - 2x ise dy—2x dx 


dx w 


ifadenin türevin 
türevi değişkeni 


Buna göre, 2xdx ifadesi y nin diferansiyelidir. 





Cevap: 2xdx 


| kavrama sorusu | çözüm 


10)>x ifadesinde f(x) in diferansiyeli olan df(x) i bulunuz. (6)>x3 ifadesinin türevini alalım, 


dx) (İ)'-3x2 ise di(x)—3x2dXx 


dx e 











fonksiyonun türevi türevin 
değişkeni 
df(x) ifadesi f(x) in diferansiyelidir. 
Cevap: 3x2dx 
| kavrama sorusu | çözüm 
df(x) ifadesinin eşitini bulunuz. di(x) ifadesi türevin başka bir gösterilişidir ve 
d(f0)) —f'o)dx e eşittir. 
fonksiyonun türevin 
türevi değişkeni 
Cevap: f'(x)dx 
| kavrama sorusu | çözüm 
d(x3*-x2) ifadesinde (x3--x2) nin diferansiyelini bulunuz. do3-4-x2) 08 4x2)'dx 


dp3--x2) -(3x2-4-2x)dx ifadesi, (x94-x2) nin diferansiyelidir. 
Cevap: (3X2 -4-2x)dx 


Özet olarak fonksiyonun diferansiyeli, fonksiyonun türevi ile türevin değişkeninin çarpımına eşittir. 


—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ——— «4 bp <—— 





kartezyen 


İntegral 


002090 














| soru 1 


YEx243X 


ifadesinin diferansiyeli aşağıdakilerden hangisidir? 








| soru 5 
d(x) 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





A) dy—-2xdx B) dy-3dx C) dy—xdx A) xödx B) 5x4dx C) x4dx 
D) dy—(2x43)dx E) dy—(2x4*3) D) x3dx E) 5x3dx 
| soru 2 | soru 6 
yz3x3 4-1 d(cosx) 
ifadesinin diferansiyeli aşağıdakilerden hangisidir? ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) dy—9x2dx B) dy 9x2 G) dy—3x2dx A) -sinxdx B) sinxdx C) cosxdx 
D) dy—9xdx E) dy—9dx D) —cosxdx E) cosx 
E 
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soru 3 iz soru 7 
|soru3. 2 İsru7 
100>2x24-x-5 d(e”) 
ifadesinin diferansiyeli aşağıdakilerden hangisidir? ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) df6)—4xdx B) df6)—(2x*1)dx A) e*dx B) eXdx C) 2.e2*dx 
C) dfp)—(4x41)dx D) df()—(4x4*1) D) 4.e>dx E) 8.e Xx 
E) dfO)—(2x24x)dx 
| soru 4 | soru 8 
f6)—sinx d(inx) 
ifadesinin diferansiyeli aşağıdakilerden hangisidir? ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) df6jsinx B) df) —cosx A)x B) xdx c) MN 
C) dfp)—sinxdx D) dfO)—cosxdx 
D) & E) —dx 
E) dfO)—(sinx.cosx)dx X Xx 
1-D 2-A 3—C 4-D 5-B 6-A 7-C 8-E 





LGİN UYARI 


İntegral 


0000 














İntegral alma işlemi türevi alınan bir fonksiyonun asıl fonksiyonunu bulma işlemidir. f(x) fonksiyonu F() in türevi olsun yani 


F'() 10) ise İfojdxFo) te dir. 

Burada, 
F integral sembolü 
c: integral sabiti 


Örneğin; #(x) — x3 la 


Bu ifade 3x2 hangi fonksiyonun 


türevidir demektir. 


f0)dx: diferansiyel 


ise f'(X)— vg 3x2 dir. İs2dx»x4c dir. 
Xx 


FE): 109 in ilkeli (asıl fonksiyonu) 


dx: diferansiyel çarpanı 


Dikkat edilirse x3 ün yanına herhangi bir sabiti temsil eden "c" sabitini ekledik. Bunun nedeni sabit sayıların türevinin sıfır olma- 


sından dolayı x3 ün yanında sabit bir sayı olma ihtimalidir. 


Örneğin, x3 ün türevi 3x2, (x3--1) in türevi 3x2, (x3-7) nin türevi de 3x2 dir. 


| kavrama sorusu 


| çözüm 





(İ3x2ay)' ifadesinin eşitini bulunuz. 
İsta integrali 3x2 neyin türevidir sorusunun cevabıdır. 3x2 ifadesi (x9--c) 


gibi bir fonksiyonun türevidir. 


| kavrama sorusu 


(İ3x2ax) '—(0840)'—3x2 
Buradan genel olarak, (İfojh9' tp) diyebiliriz. 
Cevap: 3x2 


| çözüm 





di 3x2dx) ifadesinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


d(İ3x2dx) <d(0x3 40) — 08-4 0)'dx 3X2 dx 
Buradan genel olarak, 
d(İfo)ax) —fojdx diyebiliriz. 
Cevap: 3x2dx 


| çözüm 





İdo) ifadesinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


d(x3) — (x3)'dx—3x2dx. Bu durumda, 
İdo) —İ3x20x-x84 0 
Buradan genel olarak, 
İd(f0)) to) te diyebiliriz. 
Cevap: x3tc 


| çözüm 





d 
ar a) ifadesinin eşitini bulunuz. 





d 2 d,3 
—| |3x“dx)— Xİ 4G) —(X34-0)'—3x2 
il ) 3x 10)-0810)'-ö 
Buradan genel olarak, 


d 
İİ (dx) -İ(X) diyebiliriz. 
Cevap: 3x2 


———ğ—ğ—ğ—ğ—ğ———— «öne —— 





kartezyen 


İntegral da000 














| soru 1 


(İxzax)' 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) x2 B) x2dx 
D) xdx E) xSdx 


| soru 2 
(İsinxax)' 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) —cosxdx B) cosxdx 


D) sinxdx E) sinx 


| soru 3 


| soru 5 


İaey 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


C)x A) 2x B) 2xdx C) 2x*c 
D) x2 E) xX2*c 


| soru 6 
İditan) 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


C) cosx A) tanx*c B) tanxdx C)tanx 


D) cotx E) cotx*c 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 


| soru 7 








d(İxdax) (px) 
ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? Gi 
ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) x4 B) x$dx GC) 4x3 
A) 5x4 B) 5x54c GC) 5x4dx 
D) 4x3dx E) x3dx 
D) x5 E) x9*c 
| soru 4 | soru 8 
diİe“dx) —((8*ax) 
ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? bi 
ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) inx B) Inxdx C) e*dx 
A)s* B) 3*dx C)3*tc 
D) e* E) x.eXdx 
D) 3X.In3 E) *.In3*c 
1-A 2-E 3-B 4-C 5-C 6-A 7-D 8-A 





kartezyen 


İntegral 


00900 














İntegral içindeki sabit çarpan, integral dışına çarpım olarak alınabilir, 
(ker için İktüydx-k.İttax |) dir. Yani, İ3.xdx-3İxdx veya İ5x2dx—5 | x2dx dir. 








İki fonksiyonun toplamının veya farkının integrali, fonksiyonların integrallerinin toplamına veya farkına eşittir, 





İlfog #go)ldx—İfoyax*İg 6)dx 





İ1fo)-g6)ldx- İteyax-İgydx dir. Yani; İv84x2)dx- İx3dx4 İx2dx ve İ68-x2)dx— )İx8dx-İx2dx dir. 


| kavrama sorusu 


| çözüm 





İ7xSdx ifadesinin eşitini bulunuz. 


İ7.x8dx ifadesindeki 7 çarpanı başa çarpım olarak atılabilir. 
İ7.x6-7. İx8dx 
Cevap: 7İxSdx 


| çözüm 





| kavrama sorusu 
5 


İZ dx ifadesinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


5 
L 
İT dx ifadesindeki 10 çarpanı başa çarpım olarak atılabilir. 


j— EL x dx 
10 10 7 
Cevap: Ti İxSdx 


| çözüm 





İç 2)dx ifadesinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


İç yox ifadesi iki fonksiyonun toplamı olduğundan, fonk- 
siyonların integrallerinin toplamı şeklinde yazılabilir. 


v7) dx İxdx hdx 
Cevap: İxdx- İx2dx 


| çözüm 





İ(2x3-5x24 1)dx ifadesinin eşitini bulunuz. 


İlo3-5x24 1 ydx—|2x30x-|5x2dx4 (1 dx 
2.İx8ax-5.İx2dx4Jx olur. 
Cevap: 2)3dx-5İx2dx4 İdx 


——ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ———« «8 ne — 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 


Jax! “dx 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 











A) (x'9ox B) 1 xİ9dx C) (xSdx 
2 


D) 2|xİdx E) 2)x'9ax 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


3ox 


D) v3 fx dx 


B) v3 fxİdx 
E) 3 fxdx 


A Izİx C) Plak 


| soru 3 
İv2 sax 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) px2dx4 İxdx B) hedx-İxdx 


Cc) Jxdx4 İxdx D) J2xdx-İxdx 


E) İx2dx4Jdx 


| soru 4 
İv8-ydx 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) h8dx4 İxdx B) h8dx-İxdx 


C) J3x2dx-İxax D) İ3x2dx4 İxdx 


E) İxödx-Jdx 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





0000 


| soru 5 
İSE 3x)dx 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 5İxdx3)x2dx B) 5 İx2dx 4 İxdx 


C) 5İx2dx43)xdx D) 5İx2dx-3İxdx 


E) 5İx3dx4-3İx2dx 


| soru 6 





Sx) 
3 


dx 

ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 2İx3dx-2İx2dx B) 2İx3dx4-2İx2dx 
C) h8dx-İx2ox D) bedri Z hzax 


E) 5 benz hedx 


| soru 7 
İGBE-5)dx 


ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) v3İx2dx-Jdx B) V2)x2-5İax 
D) V2)x2dx-5İxdx 


E) v2)x2-5)x 


C) V2İx2dx-5İdx 


Je ört 47 lak 
ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 2İx8ax-v5İxtox > Jax 
B) 2)8-/5İx*4 > Jax 
C) 2İx8dx-v5|x44 5 Jax 
D) 2)xtan-v5lxtaxt| 5 


E) 2)x8-/5)x44) > 








İntegral 








kartezyen 


İk.dx ve İxtdx ifadelerinin integralleri 








0000 





ns 
R N : ” X 
k bir reel sayı olmak üzere, İkdx—kxtc ven #-1 bir reel sayı olmak üzere fx'dx- 7 *c 
n* 


nst 





Burada, kx*-c nin türevinin (kx--c)'—k ve 


| kavrama sorusu 


*c nin türevinin 
1 ni 


ni 





I 
| —x” olduğuna dikkat ediniz. 


| çözüm 





Jex integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


JoxJ4 dx 
İkdx-kxte bağıntısından 
Jox-İ1ox—1 .XtG—X1c 


(X-40)'z1 olduğuna dikkat ediniz.) 
Cevap: xtc 


| çözüm 





hdx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


ni 








X ” 
ped *c bağıntısından 
ni 
241 3 
| x2dx- se-” se 
1 3 


x3 x2 5 > CE 
a 7x olduğuna dikkat ediniz. 


Cc x 
evap: —*c 
ğ 3 


| çözüm 





İç843)dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


İ08-4-3)ax- İx8dx4-3)x 


x3t1 4 


x 
— *3.x-c-— 43x4c dir. 
341 4 x3 
Cevap: TE *3Xx4*c 





| çözüm 





İlax3—x2)dx integralinin eşitini bulunuz. 


İlax8 2ydx-4)x8dx-| xx 
341 241 3 
-4,X 2 ex > *c 





31 241 








kartezyen 


İntegral 


002090 














| soru 1 


İ2dx integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) iç B) 2x4c C) 2x2 46 
Xx 


D) 2x9 4 E) 2x9 46 


| soru 2 


Aşağıda verilen eşitliklerden hangisi yanlıştır? 


G) |(-5)x--5x4c 


E) | k-c 


| soru 3 
Jax 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


| soru 4 
İv243)dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





| soru 5 
İ7.x6dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x/*c B) 6x7*c G) 6x5 -c 
D) xS5*c E) 6x94c 
| soru 6 
İs 2x)dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) öm21c B) x34x21c 
GC) x342x24c D) x342x1c 
E) xX4x1c 


| soru 7 
(84 1)dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 484x1c B) 434x246 
GC) xi4x1c D) x44x24c 
E) xX5*x21c 


| soru 8 
İ(6543x24 1)dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) xX1x24x1c B) x54$x94x1c 





2 2 3 2 
A)x543-c B)x“43x4c C)x143Xx“4c O liye D) Saxdaylre 
3 3 
D) 18x46 E) 18x40 E) xS$x14x2 46 
1-B 2-E 3-—C 4-D 5-A 6-B 7-C 8-C 





kartezyen 


İntegral 














: 1 - x 
Integrali alınacak ifade n#1 olmak üzere 2x ü şeklinde ise yine Jx'dxs Rİ 
X 


| kavrama sorusu 


00290 


ns 





*c kuralına göre integral alınabilir. 


| çözüm 





İx-2dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 








Jxlox 


Cevap: — 2 *c 
Xx 


| çözüm 





dx 
İZ integralinin eşitini bulunuz. 
Xx 


| kavrama sorusu 


(Efa biçiminde yazılabilir. 
x 
34 - 1 


3 X X 
Ph dx *c *c ii 
—341 —2 2x 








| çözüm 





J5x-3dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 





341 -2 
(5x 3dx—5İx3dx—5. & e pe iğ 
11 -2 2x2 
Cevap: —— tc 


| çözüm 





(ŞE) integralinin eşitini bulunuz. 
X xx 3 


4 7 1 — > 5 İ 
Zile —7X ler 


4) x “dx -7| xSdx4fz ak 








y2r xs 
24. : 4—Xx1c 
—-241 —>41 3 
2 - 
41 
-4— 7 ——i—Xx1c 
4 7 1 
———4 — 4—X4C 
XxX 4x9 3 
4 7 1 
Cevap: -——s— 1— X1c 
X 4x 3 


—————<-r —— 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 


hesdx integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 























aa” 


| soru 5 
les Ş la: 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 








1 
A)-— 4c B)-— *c C)—— 4c 
xi x2 4x9 
AN e 
D)- 1 iğ E) ie A) -2 : *c B) 2x  < 
5x1 6x 
Bİ 23 
C) 2 “x4—ıc D) — c 
X x3 
E) -25 *c 
Xx 
| soru 2 | soru 6 
J32dx integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? İ #. i dx 
XxX 5x5 
Aya B) ii o) ei integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
Xx x 
1 1 1 1 
D)-İc SL m e 
X x3 
1 1 4 
C) si D) -——-— tc 
I XxX Xx XxX 5x 
$ 2. 1 
z > 
> Xx“ 20x 
— 
z 
Ni 
ol 
| soru 3 > | soru 7 
ji” ğ İ(0x343x444x5)dx 
x E 
: ii Gi . : la 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? © integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
1 1 1 1 1 
1 1 1 A)—-— -— -— 4c B)— 4— 4— 4c 
2) 3x3 S e ve bem XX xi xi X x xi 
1 1 1 1 1 1 
1 3 C)—-— -——— 4c D)— 4—-4— 4c 
D) — E)—x“4c 4 5 6 4 5 
ig X» OX Xx X» OX Xx 
3 
E)— 4-— 4— 4c 
XxX» Xx x 
| soru 4 | soru 8 
5 
iy M1 12 18 
Le l 23 Nü 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
Ağ B)-Z sc Gk a had 
” — - İM ie e © ME e © 
XX XX Xx 
D) : *C E) *c 
5 5 1 1 18 1 1 18 
Xx x Cc) *c D)—-— 4— -— 4c 
18 yâ 20 x13 yl4 y20 
MA 4. 
xi8 yl4 20 
1-C 2-A 3—-A 4-D 5-B 6-E 7-A 8-B 





İkartezyeni, İntegral dad0a00 


Köklü İfadelerin İntegrali 














n n 
Y xXx” biçimindeki köklü ifadelerin integralini alırken, W xXx" -xm eşitliğinden faydalanırız. İfadeyi xm şeklinde yazdıktan sonra 


xi 


Je ni 





*c bağıntısını kullanarak integralini alırız. 


| kavrama sorusu | çözüm 


İxax integralinin eşitini bulunuz. 





1 
Jvxdx-fx2dx biçiminde yazılabilir. 


1 3 
1 —i 
E 2 2 İ 3 
Jx2x-2 gpe gez” mi 
1 3 3 
— Ef ze 
2 2 








| kavrama sorusu | çözüm 


(N x“dx integralinin eşitini bulunuz. 





3 
NN x -Jxtdx biçiminde yazılabilir. 


7 
3 <A > 405 
— 4 4 7 
Jx8dx-2 #e-— me — *c 
—41 — zi 
4 








| kavrama sorusu | çözüm 














1 1 
- —dx integralinin eşitini bulunuz. 1 eri si in 
İz a-h dx biçiminde yazılabilir. 
Xx 
ğ <İ 2 2 N 
— 3 3 3 Vİ x2 
Ph 3dx- gö” PM ig? ip 
1 2 2 2 
vr 3 
3/2 
Cevap: “ > *c 


| kavrama sorusu | çözüm 

















2 1 
3 1 N li iüini zi 5 
(8 x2 a dx integralinin eşitini bulunuz. | v x2 ae dx-fx3dx- fx Zdx biçiminde gösterilebilir. 
Np 4 vx 
et ss BE 
be 2 *c > - rü” ” 2NX4c 
2 j 5 1 5 
#1 #1 
3 2 





3/5 
İNX  2jxac 


Cevap: 5 


———— «An —— 





kartezyen 


İntegral 


ama” 














| soru 1 
(Vxdx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 








4 © 3 
3 3 4 
A 6 gy Gi) 46 
4 4 4 
3 3 
4 4 
gi > np 
4 3 


| soru 2 
İç 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 























A) 2x 4c B)Vxc C)-Yx4c 
D) -2/x *c E)-3y/x 4c 
| soru 3 
eve) 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
— 3 Ni 3 
3 2 3 2 
e ş pp 1 
4 3 4 3 
3 2 
3x4 2x3 4x3 2x 
* *c D)— *c 
4 3 3 3 
* z 
3 3 
E) si * > *c 
3 3 
| soru 4 
3/2 
Xx dx 


3 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





| soru 5 





| dx 

2x 

integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 

A)xic B)Vx*c O 2/xic 
D) xs E) Yx sc 


| soru 6 


İş 'gssh 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 








3 4 3 4 

A) ——-AVXx 45x1c B) 5 44Vx 45x46 
Yx Yx 
1 4 3 4 

C) -—— 4 vx 45x46 D) --— 44Yx4c 
VW 


3 


E) Vx -ç—5x4e 


X 


| soru 7 
lava E lak 
x 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) N x3 De B) x3 si ğ 
x3 x3 
O) 2)x5 ağ D) 3yx5 iğ 
Xx Xx 


E) 3yxİ iğ 
x 


| soru 8 
| b 
vx 2x2 x2 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 








A)x-*-c B) Vx *c C)vxİ 4c 
e e a e 
D) Kx4 *G E)Yxö *c ” ” ii 
C) ZE LELE D) 2JX 43X10 
Xx Xx 
3 
E) PE ik ka e 
2 X 
1-B 2-A 3-A 4—E 5-B 6-B 7-C 8-E 





İntegral 


kartezyen 


İntegral almada değişken değiştirme yöntemi 


0000 














İntegral alma işleminde bazen ifadeler bize karışık gelebilir. Bu tip ifadeleri basitleştirip integral alma kurallarına daha uyumlu 
hale getirmek için değişken değiştirme yöntemini kullanabiliriz. 


Örneğin; İ0841).3x20x integralinde x34-1-u ise (X341)'—(u)' > 3xZdx—du olur. İ0841).3x2dx 
— — 


2 
Judu-S se dir.u-x3 41 sonuçta yerine yazıldığında, 


3,02 
a *c bulunur. 





be #1)3x2dx-fudu- v ke 


u du 


Burada hangi ifadeyi u ya eşitleyeceğimizi belirlerken dikkat edilecek durum, u ya eşitlediğimiz ifadenin türevinin integral ifadesi 


içinde bulunmasıdır. 


Değişken değiştirme yöntemi bundan sonra verilecek tüm integral alma kuralları içinde kullanılabilir. 


| kavrama sorusu 


| çözüm 





İ(8x2-1)3.6xdx integralinin eşitini bulunuz. 


(3x2-1)'-6x olduğu için değişken değiştirme uyguladığı- 
mıza dikkat ediniz. 


| kavrama sorusu 


(3x2—1)—u ise (3x2-1)'-6xdx—-du 


nH 








İ(2-1)3.6xdx-|u8.du , Jxdx-Z *c bağıntısından 
— n#s1 
u du 

4 2 44 
Ju9du-” e ise J(8x 1)36xdx- © U) *c 

4 4 

2 04 
Cevap: Li 


| çözüm 





İ3x2)2.(3x2-2x)dx integralinin eşitini bulunuz. 


(x8—x2)'-3x2-2x olduğu için değişken değiştirme yönte- 
mini uyguladığımıza dikkat ediniz. 


| kavrama sorusu 


Xİ-—x2—u ise (X5-x2)'—(3x2-2x)dx—du 
ni 





Jo 2)2. (8x2 -2x)dx—İu2du , Jxdx- X 46 bağıntısından 
A e ni 
u du 
3 3. 283 
Ju?du- sc ise Je 208 ayak 2 e 
3. y2)3 
Cevap: << şe 


| çözüm 





İ084x2)3.(2x3-4x)dx integralinin eşitini bulunuz. 


(Xİ -4-x2)' 4x3 42x-2(2x34-x) olduğu için değişken değiş- 
tirme yöntemini uyguladığımıza dikkat ediniz. 


xX2—u ise (4x342x)dx—du 


Buna göre, (2x5 *X)dx— > dir. 








41403 3 udu 1 3 
Je *x)“. (2x #)dx>) -> Ju du 
ei e 2 2 
u du 
2 
4 4 
LA AT LEE olduğuna göre, 
2 2 4 8 
U—xİ-4-x2 yerine yazıldığında 
4, 24 
| 2)3.(23 sax - “Xİ şe 
x 4x2) 
Cevap: N *c 





kartezyen 


İntegral 


ama” 














| soru 1 


İ0441)2. 4x8dx 
integralinde u—x441 dönüşümü yapıldığında aşağıdaki 
integrallerden hangisi elde edilir? 


A) İu.du B) İu2.du C) İu3.du 
D) 4ju8.du E) İu4.du 
| soru2 
İ6247)3.2xdx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) ÖZ47)4c B) (2 47)94c 


2 4 
O) 0217)'1c D) <9 


E) 4.(X247)94c 


| soru 3 
İv8-5x2)2. (3x2 -10x)dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
3 6,23 3 22 
aş Po — İ ig gy Wer > İ iğ 


C) (X3-5x2)46 D) 2(X3 5x2) 4c 


E) 3.(Xİ-5x2)3 46 


| soru 4 
4 
| (3 x2)dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 








KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 








| soru 5 
İ684)2.(6x24-2)dx 


integralinde u—-x34-x dönüşümü yapıldığında aşağıdaki 
integrallerden hangisi elde edilir? 


A) A Ju?du B) zJu?du C) fu”du 


D) 2Ju” du E) 4fu”.du 


| soru 6 
İ054x2)4.(3x54x)dx 


integralinde u—x594x2 dönüşümü yapıldığında aşağıdaki 
integrallerden hangisi elde edilir? 


A) —Jutdu B) > Jutdu C) fu*du 


D) 2Ju*du E) 4fut.du 


| soru 7 
İ62-3)3.8xdx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 4(x2-3)14c B) 2(X2-3)94c 


02 -3)4 


2 g4 
C) (x7—3)'4c 7 


D) *c 


| soru 8 
İ042)2.(2x84x)dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 











4, 28 4, 28 
pp İş 2 a e e 
5 3 4 6 3 
1(x$ Xx ifxi x 4 23 
A) — —-— | *c B) — —s— | *c X HEX 
) 2 2) ) iğ 3 ŞE D) * 4x2) 46 
it il 2X1 4x2)3 
bl | eg Del 4 | 46 E) 3 c 
sag ola 3 
4 ç8 
E) e *c 
4 3 
1-B g0) a A-A 5-D 6-B 7 8-A 











İkartezyeni, İntegral dad0a00 








| v ifadesinin integrali 


d ns 


/Z integralini het şeklinde yazıp px? 7 kuralını uygulayarak çözüm yapmamız mümkün değildir. Çünkü, 
x n* 





—h1 o 
1 ) -7 olduğundan tanımsız bir ifade ile karşılaşırız. Ancak, Inx ifadesinin türevi z olduğuna göre, - in integrali de bize Inx i 
ik x X 


vermelidir. 


Buna göre, dir. 





| kavrama sorusu | çözüm 


a 
2x 2 





dx . Ee Zi 1 1 
— integralinin eşitini bulunuz. —dx—— 
5 egralinin eşitini bulunu Kk dx zile 


Cevap: zinhlse 


| kavrama sorusu | çözüm 


— integralinin eşitini bulunuz. >. 
Xx X 





5| Ldx- 5in)|x| e 
Xx 
Cevap: 5in)|x|t-c 





| kavrama sorusu | çözüm 
dx 


integralinin eşitini bulunuz. İM rl m 


ei 





dx du 
Rİ i zInluls ein) x-1lxc 
Cevap: In|x*1|*c 





| kavrama sorusu | çözüm 
X 


d , du 
İsem integralinin eşitini bulunuz. 5x*1-u ise (5x41)'zu' ve 5dx-du, dx- > 
dx —Z işdu 1 
5 | — —-Injulsc bulunup 
(5X4) > 5'u 5 





Buradan, | 


u—5x--1 yerine yazıldığında 





| > - İinJöxstlsc elde ederiz. 
6x) 5 


Cevap: Şinlörsilse 


————— «Ane —— 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 











& 
3x 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) Inj3x|*c B) 3in|x|*c Cc) zinc 


D) In) Xİ sc E) 3in İse 
3 3 














| soru2 
8k 
x 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 











A) InJ8x)*-c B) 8in|x|*c C) gnhlse 
D) in)glsc E) 8in/8x/s-c 
| soru 3 
| dx 
(x47) 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 7in)xs7j4c 








C) Sins 7lrc D) injx*s7|4c 


E) In)x-7J*c 


| soru 4 





dx 
İn 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





ama” 


| soru 5 


dx 
İl (3x1) 





integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) Inj3x 41) B) ŞinlaxsAlse 





3Xx41 
*c 


C) 3in|3x--1)4c D) In 








E) In|sxJ#-in|x| e 


| soru 6 
| dx 
(2x7) 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





B) In 2X47 





A) Inj2x47)4c *c 








GC) Inj2x|*c D) 2in|2x47J4c 


E) İinfax47)46 
2 


| soru 7 


3dx 
l (2x1) 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





A) inj2x-1)4c B) 3inj2x41)*c 


C) İinjlexslc D) > inlaxsilsc 
3 3 


E) 2 inlaxstlsc 
2 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 



































A) In)x-10)*c B) In|x-10J4-c 
C) InhxJ-int04c D) In|xJint04c A) 2in 591 4G B) In 51 4G 
A 
E) ——in)x—10)4c 
İ a nt-18) o) Lin) Xsilse D) Tin Xsalac 
2 4 |J2 
E) in XX ie 
2| 2 

1-C 2-B 3-D 4-A 5-B 6—E 7—E 8—-A 





İntegral 








kartezyen 








Jsinx.dx ve Jcosx.dx biçimindeki integraller 


0000 


sinx ifadesinin türevinin cosx ve cosx ifadesinin türevinin —sinx olduğunu biliyoruz. Buradan, 





(sin)'—cosx ise İcosxdx-sinxsc 


(Cosx)'—-sinx ise İsinxdx—-cosx*c 





İçinde sin ve cos fonksiyonları bulunan ancak tam olarak İsinxx veya İcosxdx ifadelerine uymayan integralleri değişken dönü- 


şümü yaparak bu formata benzetmeye çalışırız. 


| kavrama sorusu 


| çözüm 





İsin2xdx integralinin eşitini bulunuz. 


«» Uyarı 


İsin2xdx integrali tam olarak İsinxdx integraline uymadığı 
için, 2x<u dönüşümü yapılır. 


| kavrama sorusu 


2x-u ise (2x)'—2dx—du ve du- > 


Jsin2x dx 
Çi 
sinu du 

2 


-z fsin u.du 


> İsinudu--> cosusc (U—2x yerine yazıldığında) 





Jsin 2xdx— -Z cos 2x1c 


1 
Cevap: e mi *c 


| çözüm 





İsin(24x).(2x4-1)dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


U—x24x ise du-(2x41)dXxtir. 
İsinp?--x).(2x4 1)dxİsinu.du olur ve 
© 
sinu du 
İsinu.du—-cosu tc (U—x2 4x yerine yazıldığında) 
İsinp?--x) (2x4 1)dx-cos(x24x) 46 


Cevap: —cos(x2 4x) -c 


| çözüm 





İcos3xdx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


u—3x ise du—3dx ve de 


Jcos3x dx (cosudu-— sinusc 
Mi 9 3 


cosu du 
a 
u—3x yerine yazıldığında, 


1. 
(cos3xdx-— sinöx4e bulunur. 


Cevap: Şsinax *c 


| çözüm 





Jeos) #“ Jax integralinin eşitini bulunuz. 





Xİ dx 
u- ise du- ve dx—3.du 
3 3 


u- gi yerine yazıldığında, 


Jess X Jarssin| ul he 
3 3 





Cevap: asın) XL *c 


———ğ——-A& re —— 





kartezyen 


İntegral 


0000 














| soru 1 


İsin5xdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
C) —cos5x-4c 


1 1 
A) ——cos5x B) ——cos5xi4c 
25 5 


D) cos5x*c E) - c0söxse 


| soru2 


İcos(x4-1)dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) sin(x*1)-4*c B) -sin(x*-1)4-c C) Zinde hee 


D) cos(x*-1)4*c E) > cosix1)1e 


| soru 3 


İlsinx--cosx)dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) cosx*t-sinx*-c B) cosx-sinx*tc C) sinx-cosx-*-c 


D) -sinx—cosx-*-c E) 2sinx*-c 


| soru 4 


İcos7xdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) -sin7x*c B) -Zsin7xe C) —sin7xsc 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





| soru 5 
Jsin lak 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 2003 1 ke 


| soru 6 


İlcos3x-sin2)dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


1 


A) İ c0s3x- İ sin2x4c B) -İsinsx- 1 cos2x4c 
3 2 3 2 


1 


1. ie 1 
C) —cos2x——sin3x*-c D) —sin3x— —cos2x4c 
2 3 3 2 


E) İ sin3x4 1 cos2x46 
3 2 


| soru 7 


İcos (S-1).3x2dX 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 9.sin(xİ 41)4c B) 3.sin(x3 41)4c 





C) Zine ve D) sin(xİ-1)4c 


3 


E) sinx”-*c 


| soru 8 


İsinpö-4-x).(5x44 1)dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 5cos(x“ *x) OB) cos(x“4x)4c OC) eos sxs 





D) sin7/x-4c E) 7sin7x4c 1 
) ) D) —cos(x“ *X)*c E) -ç cos” *-X)4c 
1-B 2—-A 3-C 4-C 5—-A 6-E 7-D 8-D 





İntegral 








kartezyen 


fa.dx ve Jes.dx biçimindeki integraller 











Xx 
a 
(a9'-aXlna ise fa*dx- —ic 
Ina 






(©)'—e* ise Jekdx-e*te 





İçerisinde a* ve e* gibi ifadeler bulunan ancak tam olarak Jaxdx ve Jexx ifadelerine uymayan integrallerde değişken dönüşümü 


yapılarak bu formata benzetmeye çalışırız. 


| kavrama sorusu 


| çözüm 





J3*dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


Xx 











x a pi 
Ja*.dx- —ic bağıntısından 
Ina 
Xx 
J3“x- e 
In3 
Cevap: > tc 
P: ins 


| çözüm 





J2xdx4 Jexdx integralleri toplamını bulunuz. 


| kavrama sorusu 


N a* N N pu 
ja dx-——-c bağıntısından j2 dx-—ıc 
Ina In2 
İedx-e*tc bağıntısından İedx-e*c 
g* 
Buna göre, J2x0x4 Jetdx- ini teXtc 
n 


Cevap: m2? e tc 


| çözüm 





Jext1dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


u—3x-*1 ise du-3.dx ve dk E 


pe). dx 1 Je“du —İevşç 
3 3 
—— Lg 
du 
3 
u—3x-*-1 yerine yazıldığında, 


gu 


ll g3 dx çed ği 


3Xx41 


7 
Cevap: İN *c 


| çözüm 





İ56213x) (2x4-3)dx integralinin eşitini bulunuz. 


U—xX243x ise du-(2x43)dx 
u 


(562400, (0x43).dx-)sudu- S 
© In5 





*c 
gi du 
u—x24-3x yerine yazıldığında, 


X243X 
(5039. (2x43)dx-2 





In5 X243X 








İntegral 





kartezyen 
| soru 1 


İHodx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 











10* 
In10 





A) B) 10“ 4c 








| soru 2 


J5*in5dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


Xx Xx 
: B) ağ 
In5 





D) 5X.In54c E) 5“.(In5)? 4c 


J26-ox 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


Xx 
B) E 
In2 





*c 
2.In2 


D) >İ4c E) 2“4c 


| soru 4 


İleb*1) Heb-N)ox 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) e*-e “4c B) ese X4c 


Ee) ke*lsettyic 


D) eX*7 çek ,ç 
2 


G) 10“ *In104c 


C) 5*4c 


2X24c 


In2 


Cc) eX*) g1) ,ç 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





002090 


| soru 5 
Ri 
Je? 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


ii. > ii & 
A) Ci *c B) e2 4c C) 2e24c 


wi 2 
D) 4e2 4c E) 8e2 4c 


| soru 6 


Je5tox 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
C) İ göç 
25 


D) 5e”X4c E) 25.e““4c 


| soru 7 


Je 2xdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


2 
A) 2e* 4c 


| soru 8 


Jelt1 x2dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


3 3 
A) 9e“ *İsc B) 3e“ *l4c C) e“ tlic 


3 
E) gi Hic 
9 








kartezyen 


İntegral 


d0290 

















dx İM e e — 
len ve İİ. biçimindeki integraller 


tanx ifadesinin türevinin 





COS” x 


ve cotx ifadesinin türevinin — 





sin? x 


olduğunu biliyoruz. Buradan, 














İçerisinde 





COS” x sin? x 


değişken dönüşümü yapılarak bu integrale dönüştürülür. 


| kavrama sorusu 


gibi ifadeler bulunan ancak tam olarak m 7 ve | 





5 eiarleniiş uymayan integrallerde 


| çözüm 





Ja *tan?x)dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


1 








ge 
in? 2 in? 
sin”X COs“x*sin”x 1 ” 
İstan? x—13 — 5 -—— olduğundan, 
COS“X COS“X COS“X 
Jtstan? x)dx-| 5 dx—tanx*c 
COS“X 


Cevap: tanx*c 


| çözüm 





İİ integralinin eşitini bulunuz. 
sin” (X*-3) 





dx 
integrali tam olarak | — — integraline uy- 
sin”x 


N X 
sin? (x48) 
madığı için u-x--3 dönüşümü yapılır. 


| kavrama sorusu 


U—x43 ise du—dx 
du 


ça 
| -| U - cotusc 
sin? (X43) sin? u 

— — 


sinZu 


——cot(x-*3) -c 





Cevap: -cot(x*-3)-*-c 


| çözüm 





dx 
—5-—— integralinin eşitini bulunuz. 
j cos? (2x) a : 





dx z 

|—— integraline uyma- 
COS“2X 

dığı için u-2x dönüşümü yapılır. 


5 dx 
integrali tam olarak | 5 
COS“X 


u—2x ise du—2.dx ve dr E 


1 
N tanu#tc 
cos“u 2 








Ea 
dx 1 du 
e İl 
cos“ (2x) 
— ,— 
cos?u 
u—2x yerine yazıldığında, 


dx 1 
|—S—-> tan2x*c 
cos“2x 2 


Cevap: z tan2x *c 


———ğ——— «Ann —— 





kartezyen 


İntegral 


0000 














| soru 1 


İS Stan?x)dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) Stanx*c B) 5cotxtc 


D) 5cot?x*c E) tanx*c 


| soru 2 
İs Bp 


dx 
sin? x 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
(sin2x-4cos?x—1) 





A) cosxtc B) sinx*c 
D) cotx*c E) —cotx*c 
| soru 3 
1 2 
| Ni *cot“x41)ldx 
COS“X 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) tanx*cotx*tc B) tanx-cotx*tc 


D) -cob-tanx*c E) 2tanx*c 


| soru 4 
/ dx 


cos?(x-—3) 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


GC) 5tan?x*c 


C) tanx*c 


C) cotx-tanx*c 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





| soru 5 
/ dx 


sin?(x4 5) 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) cot(x*5) -c 


B) —cot(x-*-5) *c C) tan(x-5) *-c 


D) -tan(x*5) -c E) tan5x*c 


| soru 6 
| dx 


cos? (4x) 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 4tan4x-4c B) tan4x*c C) Stanaxsc 


D) tanx*c E) —tanx*c 


| soru 7 
li dx 
sin? (3) 
3 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) -scot| Ese B) col Ese C) 
3 3 


D) tan) İse 
3 


E) oran İse 
3 


| soru 8 


2.dx 
j COS?X 





ft tan? x)dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





A) cotx*tc B) —cot3x*-c C) tan3x-*c A) tanx-cotx*c B) tanx*cotx*tc C) cotx-tanx-*-c 
D) tan(x-3) *c E) cot(x-3) tc D) 2tanx-*-c E) tanxtc 
1-A 2-E 3-B 4-D 5-B 6-C 7-A 8-E 





İntegral 








kartezyen 


biçimindeki integraller 
14x272 











arctanx ifadesinin türevinin 
14-X 


(arctanx)'— 





ve (arccotx)'—— 








g ve arccoix ifadesinin türevinin — 


d290 





1 
5 olduğunu biliyoruz. Buradan, 
14Xx 


1 t . dx ” 
2 5 ise | ; zarctanx sc——arccotx*tc |dir. 
14-X 14X 1x 








il 1 
İçerisinde 1 


gibi ifadeler bulunan ancak tam olarak İ 
4x2 


rak kurala uygun hale getirilir. 


| kavrama sorusu 





dx 
1x2 


integraline uymayan integrallerde değişken dönüşümü yapıla- 


| çözüm 








| ia integralinin eşitini bulunuz. 
14Xx 


| kavrama sorusu 


i 3İ dx 


1x2 İl? 








—3arctanx*-c 


Cevap: 3arctanx*c 


| çözüm 








X 
| . z integralinin eşitini bulunuz. 
144Xx 


| kavrama sorusu 





(—. - 


m” İri biçiminde yazılabilir 
Xx X 








İfadeyi İmei ye benzetmek için u—2x dönüşümü yapılır, 
*x 
u—2x ise du—2.dx ve ds 
du 
Gi 
li Ek, | du İÜ arotanusc 
14(2x)7 2 * 14u? 
14u2 


u—2x yerine yazıldığında, 


1 
(2 -  arotan2xse 
144x 2 


Cevap: > aretan2x *c 


| çözüm 








| im integralinin eşitini bulunuz. 
9*-x 








Xx 1 dx 
<2 — 
9) 14-—— 14 <2 
be) 
XX 
u-— ise du- ve dx-3du 
3du 


1 
-— arctanu*-c 





ie © edi 
| Kİ 


14u2 


u -> yerine yazıldığında, 





dx 1 X 
| > çarctan— *c 
9*-x 3 3 


Cevap: çaretan*e 


———ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—— «ne ——— 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 














2dx 
e 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) zarotanx tc B) arctanx*c 


D) arctan2x*c E) arctan *€ 


| soru 2 





—3dx 
İse 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) Zare COİX-C B) Zarotan Xx*#c 


D) zarotan Xx*c 


| soru 3 
| dx 
747x2 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) —arotanx te B) —arccoik to 


D) Zarccotx*c E) arctan- 4c 


| soru 4 
| dx 
149x2 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 3arctanx-*c B) arctanx*c 


D) Şarotanx: E) arctan3x*c 


C) 2Zarctanx*c 


C) —arecotxe 


2 
E) Kene 


C) Zarctanx*c 


C) Şarotan 3Xx4c 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





ama” 


| soru 5 


dx 
İz 





integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


1 
A) Sarctan5x*c B) li C) arctan5x*c 


D) arctan” 4-c E) larctanX ic 
5 5 5 


| soru 6 


İ 6dx 
1436x27 





integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) Garctan“4c B) arctan“4-c C) “artan “46 
6 6 6 6 


D) 6Garctan6x*c E) arctan6x*c 


| soru 7 


dx 
İse 





integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


1 
A) darctan4x*c B) arctan4x-c C) ig Yele 


D) “arctan “4 E) arctan ” 4-c 
4 4 4 


| soru 8 


7dx 
İpe 





integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


1 
A) Zarctan7x*c B) arctan7x-*c C) ei 


D) arctan* 4c E) İarctan*4c 
7 7 7 





6-E 





İkartezyeni, İntegral 9 p © p 














biçimindeki integraller 





(> 
Nr? 


(arcsinx)' — 








ve (arccosx) 


1 i Lİ / dx 
--— — — ise —arcsinx--c——arccosx-c 
1x2 y1—x2 v1—x3 


A d d 
İçerisinde İNE gibi ifadeler bulunduran ancak tam olarak me integraline uymayan integrallerde değişken dönüşür- 








mü yapılarak kurala uygun hale getirilir. 


| kavrama sorusu | çözüm 
| İz | -2/ 72 — çarosinx*0 
2y1-x ime x2 Zİ 


integralinin eşitini bulunuz. Cevap: e YEME 














| kavrama sorusu | çözüm 
| m | -| — biçiminde yazılır. 
y1-4x2 Mm? İfa © ii 


integralinin eşitini bulunuz. 














u—2x ise du—2.dx > dir 


ik Çİ du 
Vie? 2 yi-u? 


1—u2 











1 : 
——arcsinu*tc 
2 


u—2x yerine yazıldığında 
dx 1 , 
| —-zaresin2x*c 
2 2 


1 > 
Cevap: > arcsin2x *c 


| kavrama sorusu | çözüm 
pm integralinin eşitini bulunuz. | 5 
a| 1 
4 





























u-— ise du- 2du—-dx 

2du 
1 dx 2 du ” 
) - | —arcsinu#-c 
2 2 2 NI İf 

2 

 ,— 

1-42 





4—x2 in X 
Cevap: ii 


———ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ— «An — 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 


| 8dx 


vV1—x2 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 














A) 8arcsinx*c B) 4arcsinx-*c C) 2arcsinx *-c 


N 1 . 
D) arcsinx-*c eme 


| soru 2 
İ dx 
vV4—4x2 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
C) arcsinx-*c 


A) Faresin:ci e B) Zaresinx e 


D) 2arcsinx-*c E) 4arcsinx*c 


| soru 3 


4dx 


mayer 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) darcsinx*c B) 2arcsinx*c C) Taresinxi6 


1 ; . 
Dİ SEİNE E) arcsinx-*c 


| soru 4 


İ —3dx 


vY1—x2 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





A) arccosx-*-c B)—arccosx-*-c C)Barccosx-*c 


x 
D) arccos3x-*-c E) arccos 5 *c 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





ama 


| soru 5 
dx 
J vV1-9x2 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 3arcsin3x-C B) arcsin3x--c C) —arcsin3x -c 


1 
3 
D) Çaresinz 40 


, E) arcsin 4-6 
3 3 


| soru 6 
dx 
J y1-25x2 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) Sarcsin5x-*c B) arcsin5x-*-c C) arcsinz *c 


D) İaresin5xsc E) İaresin*4c 
5 5 5 


| soru 7 
dx 
Yeri 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
1 i 
C) ne 


A) 8arcsin8&x-*c B) arcsin8x--c 


D) -Laresin X 4ç E) arcsin* 4-6 
8 8 8 


| soru 8 
| 6dx 
vV36—x2 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
SX 
A) GrlOei R 


B) arcsin X 4c Cc) İaresin*4c 
6 6 6 


D) 6Garcsin6x--c E) arcsin6&x-c 





6-D 











İkartezyeni, İntegral 9 p © p 


İntegral Alma Kuralları 








Bu bölüme kadar türev alma kuralları ile belirlediğimiz integral alma kurallarının özeti aşağıdadır. 

















1) İa.dx-axte, (aek) 7) Ji sinhelse 
xi dx N 
x.dx— , (04-1 —|((4tan“ x).dxtanx*c 
2 | ns1 Yi i İSE İK 
â dx 2 
3) İcosx.dx<sinx#-c 9) | Ea -İiscot X)dx-—cotxsc 
sin” x 
dx 
4) İsinx.dx--cosx*c 10) | ş Tarctanx-Cc-—arccotx*c 
*X 
x a* * dx z 
5) Ja .dx-——ic, (aeR') 11) | —-arcsinx-c——arccosx-*-c 
Ina 1x2 


6) İexdx-extc 


| kavrama sorusu | çözüm 





İ 624 5c0sx)dx İ 6245c0sx)dx— bedx45 İcosxdx biçiminde yazılır. 
integralinin eşitini bulunuz. İntegral alma kuralları uygulandığında, 
24 3 
Xx 





Pddx45| cosdx- 45sinx4c-—45sinxsc 
241 3 


3 
Xx il 
Cevap: e *5sinx*c 


| kavrama sorusu | çözüm 


İse-sim)ox İse*-sindx—3 İe*dx- İsinxex biçiminde yazılır. 





integralinin eşitini bulunuz. İntegral alma kuralları uygulandığında, 
3 İe*ox- İsinxdx-3eX4 cosx*-c 


Cevap: 3e**-cosx*c 


| kavrama sorusu | çözüm 


5 
> e) dx (2-2 )a-ö ize 2*dx biçimi l 
(Ç | . | biçiminde yazılır. 


integralinin eşitini bulunuz. 





İntegral alma kuralları uygulandığında, 
Xx 


sj J2*x 5Inx z *c 
X In2 








Xx 


Cevap: 5inx— — 
In2 





tc 


| kavrama sorusu | çözüm 


Jlecsx-— Jak Jleosx- — İax-fosxar-f a 


COS“X 
integralinin eşitini bulunuz. 














biçimind lir. 
Er içiminde yazılır. 


İntegral alma kuralları uygulandığında, 


X , 
5 -sinx—tanx-c 
cOs XxX 





Jcos Xdx - 


Cevap: sinx-tanx*c 


—————« «in ———————— 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 











|(8x5 *2Xx41) dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
C)x34x24c 


A)x3*x*c B)x24x4*c 


D) X54-x2 4x E) xX94x24$x1c 


| soru 2 
Je“ 45*)dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


Xx 
B)e**- > 
In5 





A)e**-5*tc *c C)e*-5*In5--c 


D) e*5*In5*c E) e**5X41n5*c 


| soru 3 





İl - - sine) 

sin“ x 

integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) cosx—cotx-*-c 


B) cotx—cosx*-c C)—-cosx-cotx*-c 


D) cosx*cotx*tc E) —cotx*c 


| soru 4 





ses l 5 Jr 
14X 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x3-arctanx*c B)xXS—arctanx*c G)x3-arccotx*c 


D) x3*arcsinx*tc E) xİ—arccosx*c 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





0000 


| soru 5 


İP 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


C)x -Inhxlse 


a x 
D) — -In|xJ4c E)—einjxJsc 
2 2 


| soru 6 
|(cosx-3x)dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


3 3 


A) Z-ssinx xe B) — -sinxsc C) x3 -sinxsc 


3 


*c 


D) sinx*x E) sinx—xi *c 


| soru 7 
işle 


1#xX2  cos?x 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) arctanx—tanx*tc B) arctanx*tanx*tc 
C) arctanx—cotx*-c D) arctanx*cotx*-c 


E) arccotx—cotx*c 


| soru 8 j 
| Xx 


1—x2 1 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


dx 
12 








A) arctanx*arccotx*tc B) arctanx—arccotx*c 


C) arctanx—arcsinx-*-c D) arcsinx*tarctanx*c 


E) arcsinx—arctanx*-c 





en 
| 
ti 
Le) 
l 
W 
V 
l 
> 


6-E 7-B 





İntegral 





kartezyen 
| kavrama sorusu 











00900 


| çözüm 








İ © 452 Bi ps 
x2 


1x 1- 
integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


Verilen ifadeyi yeniden düzenlersek, 
1 











10) > 45f2“dx-4f dx 
14x 1x2 
5.2 7 
-10Oarctanx * —darcsinx-*-c 
In2 


2* 
Cevap: 10arctanx * - a darcsinx *-c 
In, 


| çözüm 








JŞransislar 


X 
integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


Verilen ifadeyi tekrar düzenlersek, 
dx - NN - 
2) 5*4)x dxi5fdx-2fx dxs4jx dxx-5|dx 


—3H —41 —2 —-4 
gp 45x4c-22 a 
—4H1 —54H1 — 


45xX4c 





——x2-x 1 45x46 


Cevap: -x-2—x-4-45x4c 


| çözüm 





Javx429x Jax 


integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


Verilen ifadeyi tekrar düzenlersek, 





1 1 
3jvxdx42fYxdx-3)x2dx12)x3dx 





Iş z* > a 
x2 x2 x3 
-3 4-2 4-Cc-3 4-2 *c 
1 1 3 4 
—41 —4İ — — 
2 3 2 3 
3 4 


Cevap: 2x9 45 Ür 4 


| çözüm 








seci Li 


re )* 


integralinin eşitini bulunuz. 


sec? x- 





olduğunu hatırlayınız. 
COS“X 


Verilen ifadeyi tekrar düzenlersek, 











2 
2 dx dx SR 
xdx-15 -5 15)x “dx 
5) sec dx a | 
a 3 
x5 x5 
-5.tanx*15. #Geölanxsl5—. 46 
2 4j — 
5 5 


3 
—-5tanx-25x5 4c-5tanxs 257) x3 4c 


Cevap: Stanx4 251 x3 4c 


——-— E— 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 


Jovx)dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 



























































ama” 


| soru 5 
pbe-2) dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 

















3 2 2 3 4 4 5 
Xx XxX 2JX XxX 2NX 
Ama İse ii Vie Gt 3 *c A) > inse B) Z-sinx*c C) E--inxse 
2. İ,3 2 3 x x 
6 5 ği *c E e X *c D)—-x*c E)—4x4c 
2 2 2 5 5 
| soru 2 | soru 6 
1 1 Xx Xx 
(3) dx Wee 42.2”) dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) inlxl- İşe B) inlxl İse Cc) inhl- Z *c A)e*42*ic B)e“42X1n24c OC)Yee*i 22 *c 
Xx 2x 3x i ' in2 
1 1 2 3 Xx Xx 
D) 2-216 E) 2-16 D) Vee 40 E) Vee 40 
In2 In2 
E 
S 
z 
> 
S 
z 
R 
lo) 
| soru 3 z | soru 7 
1 Dar 
İk x -—— Jax il İl z 5 titan) dx 
COS“X £ 242X 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
3) v5 3,4 
A) > irsürd B) 2 - ibelü A) — orotanıttanx*0 B) — orotanıırtanxte 
7,3 7,3 
Cc) 2NXx -tanx*-c D) ML e C) > aretantcotte D)  arotanx -cotxko 
5 5 
E) arctanx*x*tanx-*-c 
E) 2x *COİX*-C 
5 
| soru 4 | soru 8 
1 2 6 
Xxyx——— | dx 343tan” xs dx 
se) İl m 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
/x3 1 İS 5 2.) x3 A) 3x-ttanx-*6arcsinx*-c B) 3x16arcsinx*c 
A) -— ic B) 4——4c CC) —Vx4c i 
3 2j/x 3 Çx 5 C) 3tanx--6arcsinx*-c D) tanx*arctanx*c 
5 3 v4 E) 3tanx-*-Garctanx*-c 
DD İNX oykuç Ey b 
5 5 
1-C 2-A 3-A 4-D 5-D 6-C 7-A 8-C 











ZVEN İntegral 
kartezyen, 8 2.00 


Değişken değiştirme yöntemini integral alma kuralları örnekleri içerisinde uygulamıştık. Değişken değiştirmede, integrali alınacak 
ifade içerisinde hangi dönüşümleri yaptığımız çok önemlidir. Aşağıdaki tabloda bunu içeren örnekler görebilirsiniz. 








| kavrama çalışması 
i i z "u" ya atanacak "u" nun Dönüşmüş 
integral Ifadesi ifade diferansiyeli "du" Integral ONU 
1 5 1 
İ6842x)4.(3x24-2)dx Xİ42x gu tem; (x 
Inlu|-ezin|x34-4| *c 
İ ui 


3 


3 


COSX , 
14sin” x 
arctanx)$ 
çeş arctanx 
14Xx 
arcsinx u2 1 
| — arcsinx İudu —-*c - —(arcsinx)? *c 
1x 2 2 
X 

















O 
O 
Mm 
bl 
x 


ee 

du 5 

ETE inful-e <inlin)x “İse 
e 


x 
Mm 
* 
— 
(ox 
x 


| 2 > > A | 
LE YINOİ 41) m 


3 
4x 
241) 
Xx 








kartezyen 


İntegral 


aa” 














| soru 1 
J02 4x).(2x41) dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
2.2 2 
Xx), B) Xx, C) (2x10., 
2 2 2 


2 
5 E) (2x1) 
2 3 


A) 








*c 


| soru 2 


2x-1 
>; 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


dx 





Xx x2 
A)——— e B)x2-x1c C) nx? -xİ4c 
3 2 
D) Inl2x—1)-c E) Zinjex-ilsc 


| soru 3 
2x 
dx 
j X2 41 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





A) inl2x)-c B) In) x2 kc C) in) x2| e 


D) nl? #1İe E) Lin? sile 
2 4 


| soru 4 
Je 3x2x 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





| soru 5 
Jf'6)1'6) dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


ı 2 
giWr, 


A) #0) xc 2 


B) #(x)4c 


, 3 4 
pp O iç piş 
3 4 


| soru 6 
rr 
Xx483 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


dx 


A) zina B) zint3)4e C) In(x*-3)*c 


D) Şi etayte E) Şietayte 


| soru 7 
| 3x2dx 
çö —1in)x3 —1 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





A)x3-14c 


D) In)xS—-1|4c 


B)3x24c C)In|3x2| *c 


E) inlinh8-1) İ) se 


| soru 8 


arcsinx 
v1—x2 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


dx 








2 3 3 
A)e” 4c B)3x2.e“ Tic Gec | 41 iğ a, 
A) arcsinx*c B) —(arcsinx)“ -c C) —arcsinx-*c 
La 1 8 2 2 
DE *c 6 *c i 4 
D) -(arccosx)*c E) > (aresin Yİ 4c 
1-A 2-C 3-B 4-C 5-C 6-D 7-E 8-B 





İntegral 





LCIN UYARI 
| kavrama sorusu 











daa 


| çözüm 





2 
fe *2 xdx 


integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


uU—x242 dönüşümü yapalım. 


n du 
uU—x2 42 ise du-2x.dx ve ah olur. 








2 
Je“ *.xdx fer  Jevdu İ güç 
2 2 2 
u—x242 yerine yazıldığında, 


2 1 2 
je* “>xdx-çe* “iç 


1 2 
Cevap: 5” Rc 


| çözüm 





| c0s(x 41).x2dx 


integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


u—x3--1 dönüşümü yapalım. P 
U-Xx341 ise du-3x2.dx ve Kd 


Jcos(x3 41).x2dx -|cosu “ - — Jcosu.du - İsinuse 
3 3 3 
u-x241 yerine yazıldığında, 


Jcosi(x3 41) Xdk-2 sin! *Yc 


Cevap: Ş sin *1)4c 


| çözüm 





dx 





5x2 
e *5 


integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


u—x3 5 dönüşümü yapalım. 


U—X345 ise du—3x2dx ve de 


, >. jp jd 5 

















Inlu|-c 
XX 45 u 3 3 3 
U-x3*5 yerine yazıldığında, 
2 
| > dx İinl8 45l4c 
Xİ 45 3 





Cevap: Çinli #5)4c 


| çözüm 





Jtan xdx 


integralinin eşitini bulunuz. 


Jtan Xdx — İ N 





dx ifadesinde, cosx—u dönüşümü yapalım. 


COSx-u ise —sinxdx—du ve sinxdx——du 








inx 
Jtanxdx-| DE ide 1 Inlujsc 
COSX u 
u—cosx yerine yazıldığında, 


Jtanxdx - -In|cosx|*c 
Cevap: -In|cosx| *-c 


———ğ—— «$$ rr <— 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 











J4e*ox 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





A)e>X4c B) 2eX4c GC) 4e2*4c 
D) 6eX4c E) 8eX4c 
| soru 2 
NN 
Xİ 4X 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A)In)x2*x| *c B)2in|x24x| #c C)3in|x2*-x| *c 


D) 4ln|x2*-x| *c E) 6in|x2*-x)| *c 


| soru 3 
j3“ xx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 








A) 35 5g B)3X*5x2 46 3“ in3sc 

X245 X245 

D) - *G ) *c 

In3 21n3 

| soru 4 
1 
(<5 dx 
x.Inİx | 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) Linjxfac B) Linlx2) se C) 2.in)x2İxc 
2 2 


D) Zinliniz?)İc E) in inbx2|| se 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





0000 


| soru 5 


| cos(3x2 -4x)(8x —2)dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) cos(3x2 -4x)-c B) > 00s(0x —4x)4c 


C) 2sin(3x2 -4x)4c D) sin(3x2 -4x)4-c 


E) > sin(x? —4Xx)4*c 


| soru 6 
Jsin(e*)ye**dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


B)İcosle*)xc 


A) -Zcosle)sc 


C) Şsinlek)sc 


D) -Z sinleğ”) e E) -3.cosle$ ) 4 


| soru 7 
ie 
144x2 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


dx 


A) > larctan2x)” *c B) zarctan2x? *c 


G) Zarotanax? *c D) Z(arotan2x)? *c 


E) zartanax *G 


| soru 8 


ll COS3X 
14sin?(3x) 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 3arctan(sin3x) -c B) zarotan(sin3x) *c 


C) - Şarotan(sinax) “e D) Şarotan(cosax) e 


E) 3arctan(Cc0os3x) -c 





6—B 7-0 





İntegral 











kartezyen 





02000 


Türevi verilen fonksiyonun asıl fonksiyonunu bulma işleminin integral olduğunu öğrenmiştik. İkinci, üçüncü vs. 
türevleri verilen fonksiyonların asıl fonksiyonlarınıda arka arkaya integral olarak bulabiliriz. 


| kavrama sorusu 


| çözüm 





f0)—2x44 ve f(1)—8 


olduğuna göre, f(2) kaçtır bulunuz. 


| kavrama sorusu 


1002x144 ise t0) | (2x44)dx—x2 44x46 
((10)-8 ise f(1)-1244.14c-8 ve c-3 bulunur. 
Buna göre, (X)-x24-4x13 ve f(2)-2244.243-—15 
Cevap: 15 


| çözüm 





f0)—c0sx44 ve f(0)-3 


olduğuna göre, f > kaçtır bulunuz. 


| kavrama sorusu 


10) —c0sx4-4 ise t6)— | (c0sx-44)dx-sinx44x40 
f(0)—3 ise f(0)—sin0*-4.0*-c-3 ve c—3 bulunur. 





10) —sinx--4x--3 ise iz) sin? k4. *43-442n 


Cevap: 4t2n 


| çözüm 





f0)-6x12 ve ((0)f(0)—2 


olduğuna göre, f(1) kaçtır bulunuz. 


| kavrama sorusu 


096x112 ise (0) | (6x42)dx-3x2 42x40, 

f(0)-2 ise f(0)-3.0242.04c,-2 ve c,-2 

c,-2 ise f0)-3x242x12 dir. 

Buna göre, f(x) -3xX2--2x42 ise 

f0)— | 12x42)0x 32 12x10, 

(0) <2 > f(0)—0340742.04c,—2 ve c,—2 

c,—2 İSE İ(K)—x34x242x42 ve 1(1)-1341242.142-6 
Cevap: 6 


| çözüm 





f00—12x2—12x44, ((1)-2 ve f(0)-3 


olduğuna göre, f(x) fonksiyonunu bulunuz. 


f00-12x2-12x44 ise f0j— Ja 2x2-12x44)dx—4X3-6X2 44x16, 
f(0)-3 ise f(0)-4.09-6.0244.04c,-3 ve c,-3 
c,-3 ve f(x) -4x3-6x2 44x13 
Buna göre, 
ft) f EYdx | (4X8-6X2-4-4x4-3)dX—xİ—-2x34-2x2 43x40, 
f(1)-2 ise 14-2.1342.1243.14c,-2 ve c,--2 
c,--2 İse İ)—xİ—2x342x243X-2 
Cevap: x9—2x342x213x-2 


—————« «Arp <<— 























İkartezyeni, İntegral d000 
| soru 1 | soru 5 
(0)-3x2 -1 ve 1()-5 #p)-1 ve 10-5 
olduğuna göre, ((-1) kaçtır? olduğuna göre, ei kaçtır? 
A)3 B)4 C)5 D) 6 7 | yg B) 7 Cc) 6 D)5 E)4 
| soru 2 | soru 6 
10)2x34-2x ve İ(—-2)>1 yf() fonksiyonunun eğrisi x—1 noktasında x eksenine teğettir. 
olduğuna göre, f(2) kaçtır? f6)—x-m olduğuna göre, f(3) kaçtır? 
A)1 B)2 c)3 D) 6 E9 | M1 B)2 c)3 D)4 E)5 
z | soru 7 
E 1006x118 olmak üzere, ((1)-3 ve f(1)—1 dir. 
> Buna göre, f(x) aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 100X343X247x49 B) (0)-x346x249x418 
C) 10)-x349x2 -20x413 D) 10)x349X2420x49 
z E) 1()—x3-9x2-18x-27 


Yukarıda grafiği verilen y—f(x) fonksiyonunun türevi 
f 602x241 olduğuna göre, f(1) kaçtır? 




















A) 55 B) 40 o 20 D) 17 E)- ll 
3 3 3 3 3 
| soru 4 | soru 8 
f6)-1-sinx ve f(0)-0 İM 4x2 2x olmak üzere 
dx? ' 
olduğuna göre, f(x) kaçtır? 
dix)| > 
A) 142 B)x41 C)x D)x-1 E)n-2 e 
1 
2 
Buna göre, f(—1) kaçtır? 
A) < B) Cc) Lal D) ii E) Lİ 
3 3 6 6 6 
1-4 2-R 3—Aâ 4—B 5-B 6-B 7-C 8-D 








İkartezyen, İntegral a00 


Kısmi İntegral Alma Yöntemi 


Çarpım şeklinde olup, değişken değiştirme yöntemi ile çözülemeyen integrallerde kısmi integral alma yöntemi uygulanır. 











Ju. dv—u.v— (v. du formülü ile integrallerin basitleştirilmesine dayalı bir yöntemdir. 


Kısmi integrasyon yöntemi uygulanırken, integral içindeki hangi ifadeye "u" dönüşümü yapılacağı genellikle, 


e i > 7 z Ü <., üstel 
Logaritmik z N fonksiyonlar 


arc'li yani ters trigonometrik 
trigonometrik | Polinom fonksiyonlar 
fonksiyonlar 


fonksiyonlar 


fonksiyonlar 
sıralaması gözetilerek yapılır. 


İntegrali Alınacak | "u" ya atanacak | "dv" ye atanacak 
İfade ifade ifade uv-İvdu 


İk. arctanxdx arctanx NEME 


dx—du 
İzo ” Cos? x 





| kavrama sorusu | çözüm 





Jxinxdx Jxinxdx—İinxxdx (u—inx dönüşümünü LAPTÜ sıralama- 
i ii il u dv 
integralinin eşitini bulunuz. sında logaritma polinomdan önce geldiği için yapıldı.) 
2 


uzInx > Sik ve xdx—dv > 2 ei 
x 2 
| u.dv—u.v— pi bağıntısından, 
xinxdxInx:* —— <A 
| ER 


2 2 2 
1 
inx. Jxx Inx.* — *c 
2 2 2 4 











Cevap: İx2inx- 1x2 4ç 
2 4 


——ğ—ğ—ğ———— «We —— 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 


| X SİN Xdx 











integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x.sinx-cosx*c o B)x.sinx*sinx*-c o C)x.cosx*sinx*-c 


D) —x.cosx*-sinx*-c E) —x.cosx—sinx-*-c 


| soru 2 


px2.inxdx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


3 


A) -böinx-İx34ç B) İx3inx-İx *c 
3 9 3 3 


3 


Cc) 1x3 inx—İx34ç D)-İx3inx— 1x 4G 
9 9 3 27 


3 


E)İx3 Inx-x8 4g 
9 27 


| soru 3 
)xe*ax 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
B) xe” 4e”X4c 


4 
D) çxe” —e”4c 


| soru 4 


fx8* dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 























KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





0000 


| soru 5 


|0x41).c0sxdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) (X41).sinx*cosx*tc B) (X-1).cosx-*sinx*-c 


C) (x41).sinx—-cosx*-c D) (X*1).cosx—sinx*c 


E) (Xt-1).sinx—sinx-*-c 


| soru 6 
fxe *dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


AjxeXteXtc B)x.e*-eXtc C)—-x.eX-e*t-c 


D) —x.eX-eX4c E) xX2.eXteX4c 


| soru 7 
J0x41.sec? xdx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) tanx-In|cosx| *c B) tanx*in|cosx| *-c 


C) tanx-(x*1).in|Jcosx|-c OD) (x*1).tanx-In|cosx| *c 


E) (X*1).tanx*in|cosx| *-c 


| soru 8 
Jx.sin3xdx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





xs o 3. İM A) x.cos3x*sin3x*c B) İx.cosx4-İsin3x“-c 
n3  (In3) (103)? In3 - - 
1 1 1 1 
x * X C) ——x.cos3xs-—sin3xs4c D) -—x.cosx——sin3x--c 
e a dr 9 /“g 9 
In3 In3 In3 
E 1 1. 3 
E)x.3X-3X4c İs GGOEX— İN Xx*#c 
1-A 2-A 3—E 4-B 5—-A 6-B 7—E 8-D 





kartezyen 


İntegral 














| kavrama sorusu 


| çözüm 





Jinxdx 


integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


Jinxdx dönüşümlerini yapalım, 


—— 
u dv 


: 1 N 
u-İnx ise du-—dx ve dv-dx ise Xx-v 
X 


| u.dv—u.v— | vdu bağıntısından, 














Jinxdx Inx.x Deo x.Inx Je x.Inx—x-4c 


Cevap: x.Inx—-x-*-c 


| çözüm 





| arctan Xdx 


integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


| arctanışdx dönüşümlerini yapalım, 
u İV 


u-arctanx ise du- dx ve dv-dx ise x—v 





14x27 


| u.dv—u.v— | vdu bağıntısından, 








İarotanxdx-x.arotanx -|- - ç dx (Ii) ifadesieldeedilir. 
#X 
Xx 
Şimdi de u—1 4x2 dönüşümü kullanarak k z Ax integrali- 
#X 


ni çözelim. 


U—14x2 ise du-2x.dx ve xx 





| - İŞE nlulse- Sint x2 j4 
1x2 2lu 2 2 
elde ettiğimiz sonucu (I) integralinde yerine yazdığımızda, 


1 
Jarctan Xdx—Xx. arctanx ——nfi4x Je 


1 
Cevap: x.arctanx — m (14x27 |#c 


| çözüm 





| x2.e”Xdx 


integralinin eşitini bulunuz. 


2 Xx EE ME b 
Jx2.e dx dönüşümlerini yapalım, 
u dv 


U-X2 ise du-2xdx ve dv-eXdx ise v-e* 

| u.dv—u.v— | vdu bağıntısından, 

PE. ekdx—x2.ex- | eX.2xdx (I) ifadesi elde edilir. 

PE.2xdx integraline tekrar kısmi integrasyon uygulayalım. 


2|x.e dx dönüşümlerini yapalım, 
u dv 
U—x ise du—dx ve e“dx—dv ise e*—v 


2)x.e*dx 2/xe* Jeax) 2(x.e*-e)sc 











elde ettiğimiz sonucu (I) integralinde yerine yazdığımızda, 











Je*x X2.e* —2/x.e“—e”)4c—-x2eX -2xe* 426” 46 


Cevap: x2e*—-2xe*42e*4c 


———ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—— «Win —— 





kartezyen 


İntegral 


0000 














| soru 1 


Jlog Xxdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x.logx*x*tc B) x.logx—x*c C) x.logx—x.loge-c 


D) x.logx—x.loge*c E) xlogx—x24c 


| soru 2 


Jinl2xldx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) x.nj2xl-> <6 B) x.InJ2xJ—x*c C) x.In|2x|-2x4c 


D) x.In|2xJ—x2 #c E) In|2x|-2x4c 


| soru 3 
Jinhxğldx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A)In)x2|—x*c B)in|x2| Kx#c G)in|x2|42x*c 


D) x.In|x2|—2x4c E) 2.1n|x2|J—x*c 


| soru 4 


| arcsin Xdx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 








KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





| soru 5 


J arctan2xdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) x.arctan2x-In|1-44x2|4-c B) 2x.arctan2x-In|1--4x2|4c 
C) x.arctan2x-In|144x2|4c D) arotan2x- 2 nl 1440) 40 


E) x.arotan2x- 2 In| 144x246 


| soru 6 


Jxinxdx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


5 


x 
A)xX.inx—xİsc (O B)xÖinxsxİ'sc oC) XÖnxi a te 


5 5 


XÖ.inx Xx 
—S-4c 
25 25 


X.inx Xx 


D) —— ıc 
5 25 








| soru 7 


Jx2.sinxdx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) X2.cosx *Xx.Sinx *-cosx1c 
B) —x2.Cosx 42x.SinX --2C0SX1c 
C) —x2.cosx— x.sinx -*Cosxtc 
D) —x2.cosx— 2x.sinx -2c0sx*c 
E) —x2.Cosx— 2x.COsx *2sİinx*c 


| soru 8 


Jarc COtxdx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





A) x.arcsinx 42 1-x2 xc B) x.arcsinx—2y 1x2 4c A) xarccoix- 1 :In(14x8) *c 
2 
2 
C) x.arcsinx 41 1—x2 *c D) aresinx—Iny 1—x2 #c B) xarccotxtin(i#x) o tc 
GC) xarccotx-#2.In(14x2) *c 
2 
E) arcsinx *-In ağ D) xarccotx--x.In(1 4x2) *c 
E) xarccotx--x2.In(1 4x2) *c 
1-4 2-B 3-D 4—A 5-A 6-B 7—8 8-A 





İntegral 








kartezyen 








ana” 


|f6).ge)dx integralinde f(x) polinom fonksiyon ve g(x) integrali kolay alınabilen bir fonksiyon ise 


Örneğin; | x.cosxdx integralinde 





X.COSXdx—x.sinx- (—1).(—cosx) -c—x.sinx--cosx-*-c bulunabilir. Polinom fonksiyonun sıfır olana kadar başına sı- 
rasıyla *, —, *, ... işaretleri konularak türevi alınır. Diğer fonksiyonunda sırayla integrali alınır. Türev ve integraller 


ok yönünde çarpılarak sonuçlar toplanır. 


| kavrama sorusu 


| çözüm 





Jx2. ex 


integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


Türevler ve integraller ok yönünde çarpılıp sonuçları topladığı- 
mızda, 





2 2x 2x 2x 
x'e 2x.8 2e 
ek * *c 
2 4 8 


| çözüm 











| d4x2).sin5xdx 


integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


COS5X 


sin5x 
COS5X 


Ok yönünde çarpılıp, sonuçlar toplandığında, 





(2 41).cos5x , 2x.sin5x  2c0s5x 
5 25 125 








| d4ex3).sin5xdx 





| çözüm 





Je*.cos xdx 


integralinin eşitini bulunuz. 


le Uyarı 


Bazı integral sorularında çözüm adımlarını uygularken 
başlangıçta sorulan integral tekrar karşınıza çıkabilir. Bu 
durumla ilgili verdiğimiz bu kavrama sorusunu dikkatle in- 
celeyiniz. 


U—COSX İse du——sinxdx ve dv—eXdx ise v—e* 


| U.dv—u.v— | vdu bağıntısından, 
| ex.cosxdx—eX.cosx# | e*.sinxdx (1) bulunur. 


J e*.sinxdx integraline tekrar kısmi integrasyon uygulanır. 
uU—sinx İse du—cosxdx ve dv—eXdx ise v—e* 
—sinx.eX— | eX.cosxdx sonucu (I) de yerine yazıldığında, 


Je*.cos xdx-eX.cosx-sinx.e” -| eX.cos xdx 
© .COSXdX 
sorulan integral 


2.Je*.cos xdx—-e”.cosx-sinx.e” 


Xx 
e ; 
Je*.cosxdx-— (00sx1sinxe*)4c 




















| soru 1 


Pxe”dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 




















İkartezyeni, İntegral 








| soru 5 


Jx3.sinxdx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





00400 





























iyi e A) —x3.COsx4-3x2.sinx 4-6x.cosx—-6sinx*-c 
A) m ) a gi B) Xxİ.cosx —3x2.sinx — 6X.cosx—6sinx*-c 
> za C) —x3.Cosx 4-3X2.sinx — 6x.COsx—6Sinx*-c 
x.e 
GC) xe” *c D) — —e”X4c D) X3.COSX #-3X2.sinx 4 6x.COSx—6sİnx-c 
E) —Xx3.COsx -3X2.sinx * 6x.COSx—6sinx“*-c 
E) xe” -e>X4c 
| soru 2 | soru 6 
| 62 42x).e*dx px .2Xx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) eX.x2-x.e*tc B)e*.x2—2.eX**c C)e*x2—e*tc a RX px 
A) — — 4—— 4c B)— * *c 
D) e*.x24eX4c E) e*.x24c ) n2. (in2)2 (1n2)* ) n2. (n2)2 (in2* 
Xx X X Xx 
E O)x.2-2 *, : st D)x.2x* 4.2 > a” 
- In2. ((n2) In2. (In2) 
S 
< Xx Xx 
— E)x.2x 2 ei 
E n2. ((n2) 
© 
u 
ü 
R 
Ul 
E 
z 
| soru 3 | soru 7 
je #x41.e*dx to) | 2x2.edx olmak üzere, f(0)—0 dır. 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? Buna göre, f(1) kaçtır? 
2 2x. 2 
A) eX(x“*x)*c B) eX(x“*x—1)*c C) ex“ 4xt-1)*c A) -e B) -2e C)3e-4 D)2e-4 E)5e-4 
D) &(x24x1*2)4c E) eX(2-x12)4c 
| soru 4 | soru 8 
|5x2.cosxdx Je*.sinxdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) -5x2.sinx4 5x.cosx -10sinx$c Ve. İk 
B) 5x2.sinx * 10x.cosx —10sinxtc SW (sinx-cosx)*-c 7 (sinx—cosx)-*-c 
C) -5x2.sinx 4 x.cosx (o *sinx*c İl , pi 
D) 5x2.sinx #5.cosx o *-10sinx€ ri (cosx-—sinx)*-c D) e”(sinx-4cosx)*-c 
E) 5x2.sinx —5.cosx *10sinx*c E) eX(sinx—cosx)x-c 
1-A 2-B 3-E 4-B 5—-A 6—R 7-0 8—B 





İntegral 











LGIy UYARI 





0000 


Rasyonel (Kesirli) fonksiyonların integralini alma 


PO) 


PO) ve 0) polinom fonksiyonlar olmak üzere, —— biçimindeki fonksiyonlara rasyonel fonksiyon denir. Rasyonel fonksiyon- 


0x) 


larda payın derecesi paydanın derecesinden büyük veya eşit ise paydaki fonksiyon, paydaya bölünerek integral alınır. 





PW | 
> İs P(x) BO) * 5 şeklinde yazılıp integral alınır. 


) 
KO) 


| kavrama sorusu 


| çözüm 





x#1 
5 dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


Pay ve paydanın dereceleri eşit olduğundan pay, paydaya 
bölünür. 


xt1 pet X4İ 2 
| — > ——-1:—— 
— xİl41 x—İ x—İ 


pal 2 Jax-fxr2 |  xs2in|xre 
Ça 





X#İ 
değişken dönüşümü 
ile hesaplanır. 


Cevap: x*2in|x*1|-4*-c 


| çözüm 





dx integralinin eşitini bulunuz. 





2x-1 
e 


Pay ve paydanın dereceleri eşit olduğundan pay, paydaya 
bölünür. 














2Xx—1 |x41 2x—1 3 
2 
—2xt212 x4#İ x41 
—3 














Ja le > 2x 3) — 2x-3in)x41)4c 
xt xt X* 


değişken dönüşümü 
ile hesaplanır. 
Cevap: 2x-3in|x*1|-4-c 


| çözüm 





| kavrama sorusu 
2 


xXx 41 
| . 7 dx integralinin eşitini bulunuz. 





Payın derecesi paydanın derecesinden büyük olduğu için 
pay, paydaya bölünür. 


X241 |x-1 
— Ex İxst 2 








xFİ > sl Ye - 
— xi x—1 x—İ 
2 





-Jxdxs fik saf 2 eksi) 


değişken dönüşümü 
ile hesaplanır. 


Cevap: çi txtan)x-1lte 


—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ———« «Win — 





İntegral 








kartezyen 








integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) xs#inl)xs1lc B) x-In)x#1İc 


C) x-2inİxs1l-c D) x32in)x4-11İ4c 


E) x2-2inlx41)c 


| soru 2 


dx 





3XxHİ 
j Xİ 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 3x-2inİx41)4c B) 3x12nİx41İ-c 


C) 3x-inİx41)4c D) 3x3*in|x41)4c 


E) x-2inİxs1l4c 


| soru 3 





5x—1 
İl Xx42 


dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) xinlxs2l e B) x3#inİxs2) e 


C) 5x-Inİxs2İ 4c D) 5x-11inİx42) 4c 


E) 5x#11inİjxs2İ4c 


| soru 4 


dx 





241 
j x4İ 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


2 
A) >  xa2in)x#1f4c B) 2 #x421n)x41)46 
2 


2 
C) x” ex sln)xstlec D) sense 


2 
E) > 2nxvite 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





0000 


| soru 5 


pe 


X2 41 


dx 





integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) x-tarctanx*tc B) o—arctanx*c 


C) 2x-arctanx*-c D) 2x*tarctanx*tc 


E) x—2arctanx*tc 


| soru 6 
Xx 44 


dx 
X2 41 





integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) Se-arctanx*tc B) x-tarctanx*tc 


C) x-arctanx*c D) >x—8arctanx*c 


E) x-t3arctanx*tc 





| soru 7 
2x3 
li X saki 
Xİ 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
3 2 2x > 
A) xİ—x5 42x-İn)xs1)#c B) — -x“42x-İn)x41)4c 





: 3 
Cc) 2 sx sin) D) xP esine 


xs 2 
E) 12x —x-—İn)xstlkc 


| soru 8 


4 

XxX 42x-—1 

PAZ ak 
XO Hİ 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


xö 2 x3 2 
A) —az2inhx He B) on He 


3 


x 2 Xx 2 
C) rsi He D) xe2inhx He 


x3 2 
E) —-i3in|x He 


























İkartezyeni, İntegral a000 


Rasyonel fonksiyonlarda payın derecesinin, paydanın derecesinden küçük olduğu durumlarda eğer değişken değiştirme işlemi 
yapılabiliyorsa değişken değiştirme ile çözüme gidilir. 


| kavrama sorusu | çözüm 


u— vü ise SN 2xdx 














l > dx integralinin eşitini bulunuz. 
2 410 


d ii Ni <-nlulsc ve u-x2410 yerine yazıldığında, 
SN 








İ- ei e 
ET 
Cevap: In|x?2-4-10|*c 


| kavrama sorusu | çözüm 











| a > dx integralinin eşitini bulunuz. U—x343x ise duz(3x21-3)dx ve S2 
tr 
Te X 41, 1çdu 1 > 
3 — | - Injul*c ve u—-x“t3x yerine yazıldı- 
XT 43X 3'u 383 
ğında, 
X2 41 1 





N dx-— ink? #3xlee 
Xİ K3X 3 1 N 
Cevap: Şin|x #3x)se 


Paydanın derecesi payın derecesinden büyük olan rasyonel fonksiyonlarda değişken değiştirme metodu uygulanamıyor ve 
payda çarpanlarına ayrılabiliyorsa "basit kesirlere ayırma" yöntemi ile integral alınır. Basit kesirlere ayırma işlemi rasyonel ifadeyi iki 


ifadenin toplamı veya farkı biçimine dönüştürmektir. Örneğin; e ifadesini basit kesirlerine ayıralım, 
X 





Xx4İ X#İ A 3 i 
ii ei * >X41-A(X42)-B(x—2 olinom eşitliğinden A-— ve B-— bulunur. 
2-4 (X-2)x42) X-2 xi2 beke)rRoe-2) p şitliğ 7 
(X42) (x-2) 
X4#İ 3 





5 i li ili 
a ALE) 482) biçiminde yazılabilir. 


Xx 
| kavrama sorusu | çözüm 


1 . ii n i 
| in integralinin eşitini bulunuz. ENİ ifadesini basit kesirlere ayıralım, 
x“—1 








LA * E > 1-A(X-174B(x-1) 
xX2-1 X-1İ x#1 


X*0 (X-1 








1 1 
Az— ve B--—— bulunur. Bunagöre, - 
2 Xx“ —1 


e ğu 


dx 2 İrdx 1çrdx 
İri! x—1 - x341 İz > İşm 























Xx 
x—İ 
-Sinix- Zine tl o Sin *c 
x#İ 
1 
Cevap: —in— |$*c 
*1 
| kavrama sorusu | çözüm 
x4-4 i — ü x*-4 , ii 
| —— E dx integralinin eşitini bulunuz. —z — — ifadesini basit kesirlerine ayıralım, 
*t5x46 X“ 45x46 
8 OAÇ,B ya Aya3yaBixa2) 
(X42).(X43) x*2 x43 
(X43) (X42) 
x44 2 —1 








A-2 ve B—-1 bulunur. Buna göre, Bi — Mi iğ 
45x44 


2 -İ 1 
j x2 Aİ. m el çize e — 


—2.in)x4-2İ-inlx43|4c 











TB” 


Cevap: 2.In İx42|-in|x43 | 4c 


———ğ—ğ—ğ—ğ——— «An —— 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 














4x 
| 5 dx 
2x 41 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 4inl2x241)4c B) 2in|2x241) 4c 


C) inl2x241)4c D) zinlaesi | sc 


E) zın 12x241 | 4c 


| soru 2 


| 6x-—1 eN 


3x2 -x41 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) inl3x1)c B) inl3x41İ4c 


D) Inl3x2-x41)4c 











ama” 


| soru 5 


dx 
İl (Xİ) 





integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) inlxl-inlxs1l e B) inlxl-in)xs114c 


C) inlxs1l-inlxl sc D) zinlal-Sinlxstl se 


E) zinlxderi) ise 


| soru 6 


İ dx 
X2 49x420 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) inlxs4l-2inlx45| *c B) 2inlxs4l3inlx#5) #c 






























































C) Inl6x-1İ4*c x4-5 
C) Inl(x45).0x44) | #e D) in— | #c 
E) Inl3x2-x41İ-inl6x-1| $c xt4 
E) in) **İlşç 
z Xx*5 
i 
- 
soru 3 E | soru7 
2 z 
/ Xx43 z | dx 
2x2 46x410 ü Xİ —7x412 
2 
ul 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? N integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
R 
© 
1 S A) iInlx-4l4 B) In|x-3|İ 4 
A) zinla&t6xstolse | B) inl2x246x410l#e İl )inlx-3l$e 
x—4 x—83 
C) 2in|2x246x410İ 4c D) inl2x431İ4c 6) ink — tc D) In a 
E) zinlaxtal e E) Inİx2-7x412İ 4c 
| soru 8 
dx 
soru 4 — —— 
Ls 4. İm 
2 
İ > dx integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
XT 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? A) zin — ye B) zn imz 
X— z 
A) 3inl)34*7İ 4 B) 2in)x347| 4 
) 3inlx847İ4c ) 2inlxö47İ4c 3 1, İx-5 
1 C) In—|*c D) —in—— *c 
C) Inb3*7İ-4c D) ginbös7lte — 2 |x-3 
1 1, (x—5 
E) —inlx347) 4c E) Pl ya 
9 - 
1-4 2-B 3—Aâ 4—D 5—A 6-B 7-C 8-D 





İntegral 








kartezyen 








02090 


Rasyonel fonksiyonların integralinde paydanın derecesi payın derecesinden daha büyük ve paydanın kökleri yok ise, paydanın 





bir kısmı tam kare yapılarak, | ÜX 
Xx 


14 


| kavrama sorusu 


2 


integraline dönüştürülüp çözüme ulaşılır. 


| çözüm 





X 
e integralinin eşitini bulunuz. 
X“—2Xx12 


| kavrama sorusu 


x2-2x4-2 ifadesinde A<0 dır. Yani paydanın kökleri yoktur. 


X2-2X42—(X2-2X4-1)4-1(x-1)24-1 
li dx -| dx 
X2 —2X42 * 14(X—1) 
değişken dönüşümü 
yapılarak 





> —-arctan(x—1)4-c bulunur. 


Cevap: arctan(x—1)-4-c 


| çözüm 





dx . ii iel 
| ——— integralinin eşitini bulunuz. 
Xx“ 44x15 


| kavrama sorusu 


X24-4x4-5 ifadesinde A<0 dır. Yani paydanın kökleri yoktur. 


X244X45(X244X4-4)41(X42)24-1 





dx dx 
| 5 &| N —-arctan(x--2)4-c bulunur. 
X 44x45 * 11(x42) 


değişken dönüşümü 
yapılarak 
Cevap: arctan(x*2)4*-c 


| çözüm 





X 
| <—— integralinin eşitini bulunuz. 
4x“—4x12 


| kavrama sorusu 


4x2-4x4-2 ifadesinde A<0 dır. Yani paydanın kökleri yoktur. 
4Xx2-4x42—(4X2-4x41)41(2x-1)241 


Jj. integralinde u—2x-1 ise du—2dx 
14(2x—1) 

İl dx 1 du 
14(2x-1)? 27 14u 


N x 
Buna göre, iz 











1 1 
arctanu-c——arctan(2x —1)4-c 
2 2 2 


-Şarctan(ex-1)40 bulunur. 


1 
Cevap: 5) arctan(2x —1)4*-c 


| çözüm 





| dx 


— — — —— — integralinin eşitini bulunuz. 
25x* —10x410 


25x2-10x-- 10 ifadesinde A<0 dır. Yani paydanın kökleri yoktur. 


25X2-10x410—(25x2—10x41)49—(5x-1)249 














Xx dx 1 dx 
İsi İ 5 12 5) 2 
g| 1 E-D a) 
3 
u-—— duk ise dx -E du 
| edanlg 
9 Ç 9 5'14u* 15 
1k 3 





1 (2) 
——arctan *Cc 
15 3 





1 — 
Buna göre, | artan za 


41 
5 — he bulunur. 
25x“—10x410 15 





1 5x—1 
Cevap: yg arctan| 3 ) *c 


————— «Wi ne — 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 











meme 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


42X42 


A) arctan(x*2) tc B) arctan(xt1)*c 


C) 2arctan(x*-1) -c 


E) arctan(—1) tc 


| soru 2 


X2 -8x417 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 2arctan(x*-4)*c B) arctan(x*-4)*c 


C) darctan(—4)-*-c D) 2arctan(—4) *c 


E) arctan(—4)*c 


| soru 3 


EE mi 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) arctan(x*5) tc B) Sarctan(x*5) *c 


1 
C) 7 yetanders) ke D) arctan(x-5)*c 


E) Sarctan(x—-5)*-c 


| soru 4 


| dx 
4x 44x42 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 4arctan(2x*1)-*c B) 2arctan(2x*-1)*-c 


1 
C) 5 arctan(2x*-1) -c D) a arctan(2x--1) -c 


4 
E) ri arctan(2x*-1) -c 


D) z arctanlkt1) se 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





ama” 


| soru 5 


| dx 
9x2 -6x4-10 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 

















A) —arctan Em) *c B) İ artan e) *c 
3 3 3 
C) arctan 2 *c D) 3.arctan 2 *c 
E) 9.arctan — *c 
| soru 6 
e — 
yi 
4 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
X Xx 

A) dartan X-1)se B) 2arotan X-1)s0 

C) arctan e *c D) İ arctan al *c 
2 2 2 


E) Taretan 5 *c 
4 2 


| soru 7 


İm TE 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





A) arctan(x-*3)*c B) artan) 


7 

*c 

7 
*c 





C) zarotanlsa)se D) Zarctan| 





| soru 8 


dx 


EE 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


- he B) zaretan) 22 |. 


- Je D) zaretan| 2 ie 


>) 
*c 
5 








A) artan) > 








Cc) Haretan| 3x 





E) gran 
20 





8—B 





İkartezyeni, İntegral 9 p © p 


Trigonometrik özdeşliklerden yararlanarak integral alma 














İntegrali alınacak ifade içerisinde trigonometrik fonksiyonlar bulunan integralleri, trigonometrik özdeşlikler kullanarak çözebiliriz. 
Bu özdeşliklerden bazıları; 
sinx 











e tanx— * SECx- * SİN2X--COS2x—1 * COS2x—1-2sin2X e COS2x—2C0S2x—1 
COSX COSX 
COSX 1 N : 

e Cox — © COSECX- — » tanx.COtx—1 * COS2x—C0S2x-sin2x * SİN2X—2SİNX.COSX 
sinx sinx 


| kavrama sorusu | çözüm 


İlsin24x4cos?4x)dx integralinin eşitini bulunuz. sin24x--c0s24x—-1 olduğundan, 
İlsin24x--c0s?4x)dx-|1.dx-x4c dir. 





Cevap: xtc 


| kavrama sorusu | çözüm 


İztanx.cotxdx integralinin eşitini bulunuz. tanx.cotx—1 olduğundan, 
J2tanx.cotxdx-|2.dx-2x4c dir. 





Cevap: 2x*c 


| kavrama sorusu | çözüm 








Sine x integralinin eşitini bulunuz. sin2x2.sİnx.cosx olduğundan, 
sinx i SİRK. 
İl 2m dx - — - alam çe | cosxdx-2sinx*e dir. 


* sinx 
Cevap: 2sinx*-c 


| kavrama sorusu | çözüm 


i i i il sin2dx |. 
SİN2X—2SİNXCOSX İse sinx.cosx-—— dir. 


2 





İsinx.cosxdx integralinin eşitini bulunuz. 


| sinxcosxdx -1 Jsin2xax — ğeosak) *c 
2 2. 2 
1 il 
- ——cos2x*c dir. 
4 


1 
Cevap:  cosek *c 


———— «prp —— 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 


İcesin?x* 2c0s?x)dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 




















002090 


| soru 5 


J4sinx.cosx.dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





A) 2x4c B) x2*c GC) 2x2 46 A) 2c0s2x1c B) cos2x*c C) -cos2x*c 
D) sin2x*-c E) cos2x*c D) —2c0s2x*c E) —4c0s2x*tc 
| soru 2 | soru 6 
İls4sin?x4 cos?x)dx İsin2x.cosecx.dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) x44c B) 2x2*c GC) XxX *c A) sinx*c B) cosx*tc C) -cosx*c 
D) 2x*c E) 4xtc D) 2sinx-*-c E) 2c0sx*c 
E 
S 
z 
> 
S 
z 
E 
bol 
u 
| soru 3 z | soru 7 
ll EM N İsin2x.cos2x.dx 
sin x 
z integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
1 1 
A) —cos2x*c B) —cos2x4c 
A) x24c B) x*c C) sinx*c 2 4 
D) cosx*c E) tanx*c C) -Z cos2x40 D) -2 c0s4x10 
1 
E) ——cos4x*c 
8 
| soru 4 | soru 8 
İlsec?x- 1).(cosec?x—1)dx İcotx.sinx.dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
1 1 
ii COSX e sinx ) A) sinx*c B) cosx*tc C) sin?x*c 
A) sec?x*-c B) cosec?x*-c C) sinx-c D) sin2x*#c E) cos2x1tc 
D) x*cosx*tc E) x*c 
1-A 2-B 3-8 4-B 5-4 6—B 7—E 8-A 





kartezyen 


İntegral 














| kavrama sorusu 


00090 


| çözüm 





İ cos2x H1 


dx integralinin eşitini bulunuz. 
COSX 


| kavrama sorusu 


cos2x-2c0s?x-1 eşitliğini kullanalım. 





COS2X 4-1 2c0S?x—141 
T dx-İ COS * dx 
COSX COSX 


— | e dx -2.| cosxdx 


—2sinx*c bulunur. 
Cevap: 2sinx*-c 


| çözüm 





COS2X i e ii 
| e dx integralinin eşitini bulunuz. 


cosx Hsinx 


| kavrama sorusu 


COS2x—cos?x-sin?x eşitliğini kullanalım. 





COS2X cos? x—sin? x 
| d-| 








COSX -SİNX COSX -SİNX 
COSX—SİNX).(COSXx--SİNX) 
iF ) di 
COSX-SİNX 


- İ(cosx-sinx)dx—sinx4-cosx4-c bulunur. 
Cevap: sinx-*-cosx*c 


| çözüm 





İsin2xdx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


, , il 1— cos2x 
COS2x—1-2sin?x ise Sin? x- iç 








JEe29 a İN cos2x) dk) 2 | (14x-| cos2xdx) 


1 iy 1 Li 
-——| x——sin2x |4c——x——sin2x4c 
2 2 2 4 


1 1. 
Cevap: > x— m sin2x -c 


| çözüm 





İcos?xdx integralinin eşitini bulunuz. 


” 2Xx41 
COS2X-2C0S2x-1 İSe Ccos?x- e 


| cos? xdx | 


41 
-5 |(c0s2x11)dx 
1(1. il 

Sl ğsin2eex) sex Tsinxi Tse 

2.2 4 2 


1. 1 
Cevap: > sin2x * m x*c 


— << — EE —— 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 











/ 1—cos2x di 


sin x 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) —2cosx*tc B) -2sinx*c C) 2sinx*c 


D) 2c0sx*tc E) sin2x*c 


| soru 2 


İlsin2x-cos2)dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 








A) cos2x-c B) sin2x-*c C) —cos2x4c 
D) —sos2x.. E) —sin2x 
2 
| soru 3 
in4 
/ ile di 
1-2sin“ x 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


COS2X 








KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





0000 


| soru 5 


İi-cos3)dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 














A) KN B) Xx sin2x 
2 4 2 4 
c) A D) Xx sin2x 
4 4 4 2 
E) - sin2x isi 

4 


| soru 6 


Ja *Ccos4x)dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 

















A) SİNEK iğ B) sin4x 2 
8 16 4 
o) ll D) COS4X Pe. ve 
4 8 2 
E) COSs4x yk 
4 2 


| soru 7 
| dx 
14cOs2x 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





A) - B) -cos2xtc G) cos2xtc | aj > ootxso B) cotx*c C) tanx*tc 

D) -sin2x*c E) sin2x*-c D) İzi E) km 

2 4 

| soru 4 | soru 8 

İ(4-8sin2xydx | COSX 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? V2c0s? x—cos2x 
A) sin2x*c B) cos2x4-c C) 2sin2x4c integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 

D) 4sin2x-*-c E) 4c0s2x*c A) cosx*c B) sinx*c C) sin2x-*-c 

D) cos2x*c E) sin4x*c 

1-A 2-B 3-6 4-0 5-B 6-6 7-0 8—-B 





kartezyen 


İntegral 














002090 


İsinx.cosx.dx (m,n EN) biçimindeki integraller 


Sinüs ve Kosinüs fonksiyonlarının kuwvetlerinin çarpımının integralleri alınırken, izlenecek genel yöntem kuwveti çift olana u ata- 
ması yaparak değişken değiştirme yöntemini kullanmaktır. Kuvvetlerin her ikisinin de tek olduğu durumda kuvveti küçük olan 


parçalanarak integral alınır. 


2 1— cos2x 2 


Kuwvetlerin her ikisinin de çift olduğu durumlarda sin“ x — 


| kavrama sorusu 


14 cOs2x 


veya COS“Xx-— eşitlikleri kullanılır. 


| çözüm 





İsin3x.cosx.dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


u—sinx > du—cosx.dx dönüşümü yapılır. 
4 
Ju du-X so, uz-sinx yerine yazıldığında 


sin? x 


Jsin3 X.COS X.JxX— *c dir. 


sin?x 


Cevap: *c 





| çözüm 





İsin4x.cos3x.dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


Kuvwveti çift olan sinx olduğu için, u—sinx ise du—cosxdx 
İsin4x.cos?x.cosx.dx- | sin4x(1-sin2x)cosxdx 


-İ(sinte-sin&) .COSX.GX- | (u9-u6)du 
5 7 


sin” x sin'x il 
*Cc— *c dir. 
5 Z 5 7 5 7 


sinix sin'x 
Cevap: *c 


| çözüm 

















İsin5x.cos3x.dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


5 7 
Kuvvetlerin ikisi de tek olduğundan derecesi küçük olan cos3x 
parçalayalım, 


İsin5xcos?xcosxdx - İsin5x(1 —sin2x)cosxdx 
— İsin5x-sin7x) COSXİX 


uU—sinx İse dU—cosxdx 














6 ,8 
| -u7) du se 
6 8 
sinix sin3x il 
— — *c dir. 6 8 
6 8 sin”x o sin”x 
Cevap: Rün *c 


| çözüm 





İcos*x.dx integralinin eşitini bulunuz. 


2 14 COS2X 
COSİX — bp 


2 
2h2.,, fİ İkCOS2x İİ 2 
|cos “dx l 5 ) dx z | (14 co0s2x) dx 





1 
— ali 4 2C0S2x 4 cos” 2x)dx 


14 Sax) dü 


— lis 2cos2x * 
4 


1 Nİ 
— ak * 2) COS2X.JX * zl« * cos4x) de) 


1 ee il 
——| X4SİN2Xx4—| x4 
al 2 





sne) 
*c 
a İ) 
Xx sindx Xx sinâx 
* -—4 
4 4 8 16 N 
x sin2x Xx 


Cevap: — t —* tc 
ii 7 RT 











———ğ— — «#8 ne — 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 


İsin2x.cosxdx 











integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 







































































ama” 


| soru 5 


İsin3xdx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 



























































3 3 o 3 
A) sin xsc B) sin Xx C) cosixc A) cosx*scos*x-4c B) cosx—cos”x*c 
3 3 
a de C) cosx 4229 — D) —cosx4 22 ig 
D) *c E) *c 
ş . COSİX 
E) —cosx *c 
| soru 2 | soru 6 
İcos3x.sinxdx İsin3x.cos5xdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
4 4 ini 8 6 8 6 
A) cos x., B) cos Xx... o) sin Xx A) cos x Cos Xx... B) cos Xx Cos Xx... 
4 4 8 6 8 6 
ini 3 6 4 6 4 
D) sin x., E) GOSX.. o) GOSX GOSK.. D) Cos Xx cos Xx... 
4 3 6 4 6 4 
z 8 4 
E E) cos x Cos Xx... 
z 8 4 
> 
S 
z 
ie 
bol 
| soru 3 ğ | soru 7 
İsinöx.cosxdx e İsin?x.cos?xdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? Z integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
6 6 Xx sin4x Xx sin4x 
6 © COS'X COS”X A) e B) 24 *c 
A) cos“x4c B) Cc) v © ) B © ) nn b 
inS inS Xx sin4x Xx sİnİx 
o sin?'x sin” x ele Dp) 4G 
b) e E) — e ET rm 
E) Xx MX 
8 32 
| soru 4 | soru 8 
İsin?x.cosSxdx İcos?5x.sin5xdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
Ee 04 in2 in3 3 3 
A) sin x sin X vg B) sin'x sin X iğ A) COS iza B) ç Cos ». 
3 4 2 3 15 15 
ini inö di ind 0 in3 
c) sin x sin vg D) sın x sin Sg c) sin SX e D) o sin OX ği 
4 5 3 5 15 15 
ip3 ip6 3 
sinix sin”x COS” 5X 
E — *c E 
) 3 6 ) 5 © 
1-RB 2-R 3-E 4-D 5-A 6c-B 7—-E 8—B 





İntegral 








kartezyen 








0000 


İsinax.cosbx.dx, İsinax.sinbx.dx, İcosax.cosbx.dx biçimindeki integraller 


Bu tip integrallerin çözümü aşağıdaki ters dönüşüm formülleri kullanılarak yapılır. 


e sina.sinb -- Icos(a-b)-cos(a*-b))J 


1 


e» sina.cosb — — (sin(a-b) *sin(a--b)) 


» cosa.cosb — 


3 
> (cos(a—b) -cos(a--b)| 


| kavrama sorusu 


| çözüm 





İsin2x.sinax.dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


1 
SİN2x.SİN4x— mi Icos2x—cos6xJ (Ters dönüşüm formülünden) 


5 İlcos2x-cos6xJdx— nı | |cos2x.dx -fcos6x.ax | 











2 
u—-2x ve u—6x dönüşümleri yapıldığında, 
o İfsin2x sin6x 4g Sin2x sin6x 
2 2 6 4 12 
Gevale sin2x (osin6x 
Gen 12 


| çözüm 





İsin3x.cosx.dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


4 
SİN3X.COSX— > Isin2x*-sin4xJ (Ters dönüşüm formülünden) 


5 İlsin2x--sin4xJdx- v | (sin2x.dx4fsinaxax| 








2 
u—-2x ve u—4x dönüşümleri yapıldığında, 
1/ cos2x cos4x COS2X COS4x 
ok *c 
2 2 4 4 8 
COS2X COS4xX 
Cevap: ———— -— * 


4 8 


| çözüm 





İcos2x.cosx.dx integralinin eşitini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


COS2X.COSX— Icosx--cos3xJ (Ters dönüşüm formülünden) 


5 İlcosx4 c0s3xJdx— Jİ COSX.AX *| cos 3x.dx | 








2 
u-3x dönüşümü yapıldığında, 
1 : grek) sinx o SİN3Xx 
—— sinx * *G— 
2 2 6 
sinx o sin3x 
Cevap: — — 





2 6 


| çözüm 





İsinax.cos3x.dx integralinin eşitini bulunuz. 


1 
SİNAX.COS3X — > Isin7x*sinxJ (Ters dönüşüm formülünden) 





> İlsin7x sinxJdx— N | (sin7xdxafsinxax| 


u-7x dönüşümü yapıldığında, 








1 COS7X COS7X COSX 
——) ———— -cosx/sc-———— -—— ;c 
2 7 14 2 
Geli | COS7X o COSX 
E 14 2 


———ğ—ğ—— «A nr —— 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 


İcos2x.cos4xdx 











integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 














sin&6x sin2x sin&6x sin2x 
* *c B) * 

6 2 6 4 
sin&6x sin2x 
* 

12 2 


A) 


sin&x sin2x 
*# 


©) 
12 4 








*C D) 








sin&6x sin2x 
* 4c 
12 8 








E) 


| soru 2 


İcos6x.cos3xdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


sin9x sin3x sin9x sin3x 
* * 


























A) *G B) *c 
9 3 12 6 

o) sin9x i sin3x D) sin9x A sin3x sö 
18 6 18 9 


sin9x sin3x 
18 18 








E) 


*c 


| soru 3 


İsin2x.cos8xdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


COS10x Ccos6x 
—— ——c 














A) B) 
10 6 10 6 
c) — Gos10x | cos&x D) — Gos10x | cos&x 
10 6 20 6 
E) , BOSİDX GOSOK 








20 12 


| soru 4 


İsin4x.sin5xdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


sin9x sinx sin9x sinx 
—— —— 4 

















*c 


*c 


COS10x Ccos6x 
———1—iC 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





ama” 


| soru 5 


İcos5x.sin2xdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


COS/X COS3X 














COS7X COS3X 
— * *C 






































A) B) - 
14 6 14 6 
o) COS7X COS3X D) COS7X ih CcOS3X bi 
14 6 14 6 
E) COS/X COS3X vi 
7 6 
| soru 6 
İcos4x.cosxdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) sin5x N sin3x > B) sin5x sin3x ig 
5 3 5 3 
c) -sin5x sin&x D) sin5x sin&x 
10 6 10 6 








sin5x sin3x 
* 


E) 
10 6 


*C 


| soru 7 


İsin2x.cos4xdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


COS2X Cos6x COS2X COos6x 
——— —ic ——— ——c 




















A) B) 
2 6 2 6 
c) COS2X o COS6X e D) COS2X  COS6X iğ 
4 12 4 12 
E) COS2X N COS6x vi 


12 24 


| soru 8 


İsin5x.sin3xdx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


sin2x 5 sin8x sin2x sin8&x 





























A) - B) — A) -C B) — *c 
18 2 18 4 4 16 4 16 
c) sin9x sinx D) sin9x sinx c) sin2x ,sin&x D) sin2x sin&x 
18 2 18 4 4 8 2 8 
E) sin9x sinx E) sin2x sin8&x 
9 2 2 8 
Iı-A 2-6 3—E 4—nA 5>—A 6—E 7—C 8—B 


*c 











İkartezyeni, İntegral 9 p © p 


Belirli İntegral 


f, fa, bJ aralığında tanımlı ve integrallenebilen bir fonksiyon olsun. İfoydxsFo) te olacak şekilde bir F fonksiyonu varsa, 








b 

(f6)dx-F(b) -F(a) dır. Burada "b" integralin Üst sınırı, "a" integralin alt sınırıdır. 

a 

Belirli integral alma işleminin belirsizden farklı olarak çözümünde şu adımlar izlenir. 


1. adım: Verilen fonksiyonun integrali bulunur. 
2. adım: Üst sınır ve alt sınır için integralin değerleri hesaplanır. 
3. adım: Üst sınırın değerinden alt sınırın değeri çıkartılarak sonuç elde edilir. 





| kavrama sorusu | çözüm 
3 


3 x2 3— >aüstsınır 
| xdx integralinin değerini bulunuz. Jxdx- — | 
2 2 2 2— >altsınır 


3? 22 9 4 5 
re 











5 
Cevap: > 


| kavrama sorusu | çözüm 


3 3 3 
| 3x2dx integralinin değerini bulunuz. | 3x 0x mi —3 
1 4 - 





Cevap: 28 


| kavrama sorusu | çözüm 











Ti öy “1.0 ce 
| x3dx integralinin değerini bulunuz. | xidx | 
- Li 4 | 4 4 
iy İİ e) 
4 4 4 


Cevap:-20 





| kavrama sorusu | çözüm 
2 


2 52 5 5 
2 2 2 
Jxdx integralinin değerini bulunuz. pik - | ie 0) ” 
o 0 5 5 5 5 5 











32 
Cevap: 5 


























kartezyen Integral a000 
| soru 1 | soru 5 
4 1 
| xx Pdx 
3 0 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
3 5 7 9 11 1 l 1 1 
A)— B) — C)— D) — E) — A)1 B) — GC) — D) — E) — 
) 5 ) 5 ) 5 ) 5 ) 5 ) ) 3 ) 5 ) 5 ) zi 
| soru 2 | soru 6 
2 0 
hdx | 5x3dx 
1 — 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) -2 B) —-1 Cc)0 D) 1 E)2 
ayl B) - C) D) > Ej. ) ) ) ) ) 
3 3 3 3 3 
E 
ZI 
z 
> 
S 
z 
iE 
'n 
ü 
R 
ui 
İn 
z 
| soru 3 | soru 7 
2 1 
x 
| 2x2dx çk 
2 İ 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A2 B)3 Cc) 4 D) 5 E)6 A)O B) 1 c)2 D)3 E)4 
| soru 4 | soru 8 
-1 3 y2 
| 4x3dx | — dx 
4 
-2 N 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) -15 B)-14 C)-13 D) -12 E)-11 
) ) ) ) ) ay B)? Cc)9 D)18 E) 27 
4 2 
1-4 2-B 4-B 5-A 6—B 7-4 8—B 














İntegral ” 
kartezyen, 5 2000 


kavrama sorusu | çözüm 











3 e e 
dx dx 
(— integralinin değerini bulunuz. —Inx —Ine-In1 
1 1 1 
—-1-0-1 
Cevap: 1 

| kavrama sorusu | çözüm 
— 7 7 

2 2 z - 
| cosxdx integralinin değerini bulunuz. | cosxdx-sinx | e Ru 
LU) 0 0 

—1—021 
Cevap: 1 


| kavrama sorusu | çözüm 





r 7 

dx | ni, di ? dx 
2 integralinin değerini bulunuz. | | 
> > 

4 4 











cos X 


pla —ojla 


Cevap: v3-1 


| kavrama sorusu | çözüm 
NE 











yV3 Ne 
| > integralinin değerini bulunuz. | —arctanx | -arctany'3 —arctan1 
1 14-x 1 1 2 1 
ED 
3 4 12 


32 
Cevap: rn 






































kartezyen İntegral 2000 
| soru 1 | soru 5 
e? 7 
l çk İ dx 
ği 2 GOSÜX 
integralinin değeri kaçtır? 
integralinin değeri kaçtır? 
A) O B) 1 c)2 D) 3 E)4 
A) -2 B) -1 c)0 D) 1 E)2 
| soru 2 | soru 6 
2 Tr 
e ZE, 
| ig İ dx 
e ? sin? x 
e 6 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A)4 B) 5 Cc) 6 D) 7 E)8 RE 
A)1 B) Cc) v3 D)2y3 E)3y3 
fs 
ZI 
z 
> 
s 
z 
R 
'n 
z 
| soru 3 z | soru 7 
3x 1 
2 Nİ 
| sİNXxdx | 
7 o İHX 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) -1 B) 0 C) 1 D)2 E)3 
Ayk B)Z ör bi E)x 
6 4 3 2 
| soru 4 | soru 8 
ie E 
2 
| cosxdx li El 
— 1 vV1x2 
2 2 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A)2 B) 1 c)0 D) -1 E) -2 , ” : 
A) 2r B)x Co): D)E E)-E 
3 6 12 
1-RA 2—R 3-6 4-B 5—A 6-6 7—6& 8-D 





kartezyen İntegral 











d200 





| kavrama sorusu | çözüm 
In3 0 In3 
e*dx integralinin değerini bulunuz. İ edx-e* | —e'n3 —e9 
0 
Za 





o 


-3—1-2 


Cevap: 2 


| kavrama sorusu 
o 





| çözüm 
0 (0) 
| e*tldx integralinin değerini bulunuz. fJeHidxzet! | —e9tl-e-İti—el e9—-e-4 
— <İ -İ 


Cevap: e-1 


| kavrama sorusu | çözüm 

1 1 xİ 1 (0) 
j2“ 2 | 2 2 1 
Ni in2o In2 In2 In2 





| 2x integralinin değerini bulunuz. 
o 








log, e 


Cevap: log,e 


| kavrama sorusu 
2 











| çözüm 
2 gir 2 g2 gh 
Perri integralinin değerini bulunuz. b RE İ m nl 
8 1 26 
In3 In3 In3 





kartezyen 


İntegral 


0200 














| soru 1 


1052 


l eXdx 


integralinin değeri kaçtır? 








| soru 5 
loş52 
| 5x 
0 
integralinin değeri kaçtır? 





A)1 B)2 c)3 D) 4 E) 5 A)logşe B)log,(2e) C)10g5(3e) D) In5 E) 2in5 
| soru 2 | soru 6 
o log5 
İ ek | 10*dx 
In& 1 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) -1 B) -2 Cc) -3 D)-4 E)-5 A)loge B) log5e C)-loge D)-2loge E)-5loge 
E 
ZI 
z 
> 
s 
z 
ie 
a 
ü 
R 
ui 
E 
z 
| soru 3 | soru 7 
3 3 
Je-lx | 2-2dx 
1 2 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) e2-1 B) e3-1 C) e3-e D) e?-e E)e? | Ajloge B) l10g,€ G)log2e D) 2109, E) In2 
| soru 4 | soru 8 
0 — 
| e*t3dx | 7*t7dx 
— —7 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) e3 B) e3*1 C)e342 D) e3-2 E) e3-1 A)log,e B) 7log,e C) 6log,e D) logge E)log,7e 
1-RB 2-B 3-6 4—B 5-A 6-B 7-8 8-D 








kartezyen 





İntegral 








Belirli İntegral İşleminin Özellikleri 


b b 
1). (kfeğdxzk/foğdx (kek) 
a a 


b b b 
2) İle tage)ldx- |foğdx* İgoydx 
b 


b b 
İf -a0ylax— | fyax- | goyax 


a 


b c b 
3) İfoydx- (fojdx# (foğdx 
a a Cc 


| kavrama sorusu 


dg000 


Sabit çarpım integralin başına alınabilir. 


Fonksiyonların toplamının integrali, integrallerinin toplamına eşittir. 


Fonksiyonların farkının integrali, integrallerinin farkına eşittir. 


İntegralin sınırlarını parçalayıp, ayrı ayrı integrallerin toplamı biçiminde yazabiliriz. 


| çözüm 





2 
|5x2dx integralinin değerini bulunuz. 
1 


| kavrama sorusu 


2 
7 
1 


gi 
35 


3 43 
ER e. 
3 3 3 3 
Cevap: — 


| çözüm 


2 2 
J5x7dx-5)x?dx -5 
1 1 


















































3 3 3 3 3 y23 
| 624x)dx integralinin değerini bulunuz. Joz #x)dx sf xx #Jxdx- > | a 
1 1 1 1 1 1 
39 DEN Ea #) 26 8 14 
3 3 2 2 3 2 3 
Cevap: — 
iu 
| kavrama sorusu | çözüm 
2 2 2 2 ei 2 
| 68-x)dx integralinin değerini bulunuz. Joö x)dx Pek Jxx N | 5 | 
1 1 1 1 1 1 
2» #) (2 2 (4-1-2) 
4 4 2 2 4 2 4 2 4 
Cevap: — 


| kavrama sorusu 


| çözüm 





2 
| xdx integralinin değerini bulunuz. 


a 
A» Uyarı 


Belirli bir integralin sınırlarını parçalayıp, ayrı ayrı integralle- 
rin toplamı biçiminde yazabiliriz demiştik. Verilen integralin 
sınırlarını farklı şekillerde parçalayarak aynı sonuca ulaşabi- 
liriz. Bu kavrama sorusunda integrali farklı şekillerde parça- 
layarak yapılan çözümleri dikkatle inceleyeniz. 

















MX 
| xx- | veya, 
i sl 5 285 
2 0 2 20 22 (p2 ç 2 2 pe 
| xdx-| xd xx? | | E Ci VE 2 j 
vo sl az © > ? 
1 4 3 
———4—-“ veya, 
2 2 2 


2 1 2. ya! 2? 
fxx-| xdxi|ax-— | dı 
a 4 1 a 1 


t si E :) İdin 
* * 
> 3 a alp s3 


Görüldüğü gibi üç şekilde de aynı sonucu bulabiliyoruz. 














Cevap: bi 








kartezyen 


İntegral 


0029090 














| soru 1 

2 

4 Xox 
iz 


integralinin değeri kaçtır? 








| soru 5 
b -3 ho bea Jax 
1 1 1 1 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 





A)1 B)2 c)3 D) 4 E)5 3 3 
A) (9x9 42x2 -x)dx B) (Xİ 43x9 42x5 -4x)dx 
1 1 
3 3 
Cc) le —3Xx3 4 2x2 —4x)dx D) Jo —3Xİ 4 2x2 -4)dx 
1 1 
3 
E) (Xİ -3x9 42x75 k4)dx 
1 
| soru 2 | soru 6 
3 0 3 
| 9x2dx Pdf xdx 
0 -2 0 
integralinin değeri kaçtır? integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 243 B) 81 C) 27 D) 9 E)3 3 3 3 
A) pax B) | xx C) | xİdx 
o zl —2 
o - 
E D) | x2dx E) | xx 
z 2 - 
Z 
soru 3 Z | soru7 
Lsoru 3. 2 (soru7. 
2 2 5 > 5 
| (5x94x2-1)dx mi hk dx *fxdx 
3 N 1 1 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? z integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
2 2 2 2 2 2 5 5 2 
A)S | xSdx4 | x2dx- fd B)5 | xİdxr | x?dx4 (dx A) (6 42x)dx B) | 6“ #2x)dx C) (0x8 4 2x)dx 
N Ne 3 i N Ec 1 2 1 
2 2 2 2 2 2 3 
Cc) 5) x3dx— | x“dx- | dx D) | Xİdx 45 | xİdx- | dx D) |(x5 4 2x)dx E) Joe 42x)dx 
> Ne 3 e 3 Ec 1 a 
2 2 2 
E) | xİdx 4 | X2dx— | dx 
Ne i 3 
| soru 4 | soru 8 
5 5 5 4 2 4 
3fx? -4 fx- fox | xİdx4fx2dx4Jdx 
1 11 -2 0 2 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
5 5 4 4 
A) ((8x2 -4x)dx B) (3x? -4x-1)dx A) (ÖĞ e e) B) | (9 4x7 41)dx 
1 1 -2 -2 
5 5 4 4 
G) ((3x7 -4x41)dx D) |(3x2 44x41)dx G) | (Sİ 4x -1)dx D) | (4S ix41)dx 
1 1 -2 <9 
5 4 
E) (3x7 44x-1)dx E) | 6Ö4x-1)dx 
1 -2 
1-6 2-B 3-6 4-B 5-A 6-8 7-6 8-A 





LCIN CPA 


İntegral 


d0200 











| kavrama sorusu 





| çözüm 





1 
İxteydx integralinin değerini bulunuz. 


o 
| kavrama sorusu 





1 2 1 
İrseridre| > e” )l-( : set) (2*e9) 
0 0 


1 1 
—— -e—İ-e—— 
2 2 


1 
Cevap: e—— 
p 2 


| çözüm 





(cosx-sinx)dx integralinin değerini bulunuz. 


o — ala 


| kavrama sorusu 


z 
4 
(Cosx-—sinx)dx—(sinx 4 cosx) | 
0 


o— pla 


-l sin sos temas cosoye| “v2 | 0:1 
4 4 2 2 


—y2-j 
Cevap: v2-1 





e 

alak integralinin değerini bulunuz. 
Xx 

1 


| çözüm 
1 

















| çözüm 





| kavrama sorusu 
r 


4 
as Jr integralinin değerini bulunuz. 





cos Xx 





KL x 

4 2 4 
1 

İs > Joel Ksm) 

0 COS“X 2 0 





2 
Cevap: 2 41 
32 


—ğ—<<-â n—— 





















































kartezyen İntegral 2000 
| soru 1 | soru 5 
2 “ 
2. 2 
J6x MEN Ja —sinx)dx 
0 
i ii ee ” 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A)2 B)3 Cc)4 D) 5 E)6 
AZ B) 5-1 OZ D) 1-1 E)741 
| soru 2 | soru 6 
o 0 2 
pldx- | 2xdx | (sin?x--cos?x)dx 
-2 -2 o 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) 6 B) 5 Cc) 4 D)3 E)2 
> B) C) a D) Ey ) ) ) ) 
3 3 3 3 3 
E 
ZI 
z 
> 
S 
z 
E 
soru 3 â | soru7 
EZEN ler 
1 KR Lİ 
İletet-'ydx Ş (1 vi 
0 J sin? x e 
integralinin değeri kaçtır? 5 
” N N ğ integralinin değeri kaçtır? 
A)e11 B) e“—1 c) e — D) e NN E) e — 
A) v3 -n B)V3 -> Ee 
D) N3 , E) N3 x 
3 3 3 
| soru 4 | soru 8 
In2 7 
| (2e-1)ax İl ese 1 as 
R COS”X 
integralinin değeri kaçtır? o 
integralinin değeri kaçtır? 
A) In4 B) In2 C)2-In2 D) 1n2-1 E) 4-In2 
a) 2-2 p) Y2*2 o v2 p)v3-1 KEİ 
2 2 2 2 2 
1-A 2-R 3-8 4-D 5—-R 6-B 7-C 8-A 





LCIy UYARI 


İntegral 














b a 
F'0)f() ise İfeydxsFp) | Fb) -Fa) olduğunu biliyoruz. 
a b 


Eğer integralin sınırları birbirine eşit olursa, 

a a a 
(fojdxsFp) | (a) -F(a) <0 dır. Yani; | | foyax—0 
a a 


a 


Eğer integralin sınırları yer değiştirilirse, 


b a 
İfedxF(b)-F(a) ve |f6ğdx-F(a) - F(b) olduğundan, 
a b 


b a 
İfojdx — |f6ydx İdir. 
a b 


| kavrama sorusu 


| çözüm 





5 
| (047x)dx integralinin sonucu kaçtır bulunuz. 
5 


| kavrama sorusu 


Sınırlar aynı olduğundan, 


5 
|6847x)dx-0 


> Cevap: 0 


| çözüm 





ya 
| ©*-7x)dx integralinin sonucu kaçtır bulunuz. 
2 


| kavrama sorusu 


rai aynı olduğundan, (2-v4) 


4 
| (e*47x)dx-0 
2 Cevap: 0 


| çözüm 





2 1 
| 024-1)dx4* | (24-1)dx integralinin sonucu kaçtır bulunuz. 
1 2 


| kavrama sorusu 


2 1 


İ6241)dx-- | (24 1)dx olduğundan, 
1 2 


2 1 2 2 
(024 1)ax4 Jp241)ax- | 6241)dx- | 62 1)x—0 
1 2 1 


— 


Cevap: 0 


| çözüm 





b a 
| arctanxdx— Jarctanxdx— 4 
a b 


b 
olduğuna göre, | arctanxdx integralinin sonucu kaçtır bulu- 
nuz Ni 


b a 
Jarctanxdx— — Jarctanxdx olduğundan, 
a b 


b a b b 
Jarctanxdx- Jarotanxdx- Jarctanxdx*- Jarctanxdx 
a b a a 


b 
—2 Jarctanxdx—4 
a 


b 
> Jarctanxdx-2 
— Cevap: 2 


————< «Wir —— 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 


Aşağıdaki itegrallerden hangisinin sonucu sıfırdan farklı- 
dır? 











i 
B) | x2ox C) ((t-3)dx 


3 —1 


E——wW 


3 
E) | sin xdx 
1 ve 


| soru 2 


Aşağıdaki itegrallerden hangisinin sonucu sıfırdan farklı- 
dır? 


10g100 cosn sin30 
A) | (x43)dx B) | tanxdx GC) | xdx 
2 a 1 
2 
sinz YE 
D) | cos”xdx E) | xİdk 
0 2 


| soru 3 


2 
| 62-xdx 
4 
integrali ile aşağıdaki integrallerden hangisinin toplamı 
sıfırdır? 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





002090 


| soru 5 


b a 
(fojdx-2 | fpydx24 
b 


a 


b 
olduğuna göre, | fojdx integralinin sonucu kaçtır? 


A) -8 B) -6 Cc)4 D) 6 E)8 
| soru 6 
ine? 
| fojx 


ine 
integrali ile aşağıdaki integrallerden hangisinin toplamı 
sıfırdır? 


1 2 e? 
A) Jfo9dx B) Jtojdx Cc) | tO)dx 
2 1 e 
e e 
D) | fojdx E) | fo)dx 
e? 2e 
| soru 7 
sin 
| tat 
cos7 


integrali ile aşağıdaki integrallerden hangisinin toplamı 
sıfırdır? 





— —2 —1 
A) | 6Ğ -x)dx B) | («2 -x)dx C) | 2 -x)dx a 
2 - - 1 o 2 
2 1 A) İiftğdx B) (dt C) | tat 
D) | 2 -x)dx E) (7 -x)dx 0 1 0 
1 2 y3 
o) EE 
D) (iddi E) | iüat 
1 1 
z z 
| soru 4 | soru 8 
3 a 10g1000 3 1 
Jr t)dxr | 6x4 1)dx50 X2dx* Jxdx* Jxox 
2 3 ine3 1 3 
olduğuna göre, a kaçtır? toplamının sonucu kaçtır? 
A)1 B)2 c)3 D) 4 E)5 | A)3 B)2 C)1 D) O E) -1 
1ı-R 2-B 3-6 4-B 5-A 6-R 7-8 8-D 





İntegral 








kartezyen 


İde) to) *c olduğunu biliyoruz. Belirli integral içinde; 








b b 
| d(f0)) 109) | sf(b)- Ha) dır. 
a a 


002090 


| çözüm 





| kavrama sorusu 
2 


İdo) integralinin değerini bulunuz. 
1 


2 
| <22-12—4-1-3 
: 





2 
İdo) —x2 
i Cevap: 3 


| çözüm 





| kavrama sorusu 
1 


İdo2-x) integralinin değerini bulunuz. 
1 


| kavrama sorusu 





İn -p2 o| sas 0-(C12-61) 
me 1)—(14X1)>0 > 2 





Cevap: -2 


| çözüm 





6 
İ disinx) integralinin değerini bulunuz. 
Li) 


2 2 
| atsin) sine <sin 2 -sino —1—0-1 
Cevap: 1 


| çözüm 





| kavrama sorusu 
In2 


| d(e*-e-*) integralinin değerini bulunuz. 
o 


in2 In2 


iğ -e)-(e* -e*)| 




















3 
Cevap: — 
P 2 





























kartezyen İntegral d0000 
| soru 1 | soru 5 
0 1 
Xx*42 
| 468) 4) 
—- o 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) -2 B) -1 Cc)0 D) 1 E)2 
) ) ) ) ) A)-2 B) iL C)-1 D) 2 E)0 
2 2 
| soru 2 | soru 6 
2 logs3 
İdol) İ ds» 
1 0 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A)O B) 1 Cc)2 D)3 E) 4 A2 B)3 Cc) 4 D) 5 E) 6 
£ 
ZI 
z 
> 
S 
z 
E 
'n 
ü 
R 
Ul 
E 
z 
| soru 3 | soru 7 
2 e3 
(46842) İdin) 
o e 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A)8 B) 10 Cc) 12 D) 14 E) 16 A)1 B)2 c)3 D) 4 E)5 
| soru 4 | soru 8 
3 il 
3 
Jd(2x343x) | ditanx) 
1 
integralinin değeri kaçtır? a 
integralinin değeri kaçtır? 
A) 55 B) 58 C) 61 D) 63 E) 65 
A) V3—1 B) v3 C)V33-1 D)2v3 E)3v3 
1ı-A 2-B 3-C 4—B 5-A 6-R 7—8 8-A 





İntegral 


eğitim yayınları A " A ( - 

















İntegral Hesabının Birinci Temel Teoremi 


A) h(j) ve g(j türevlenebilen iki fonksiyon ve F(x) fonksiyonunun türevi f(x) olmak üzere, 
a) 
Fo) | ft.at > F'0)—g'0).f(90))—h'0) .i(hp)) dir. 
hp) 
ax) 
B) FO) | i).dt > Fç-9'091(909) 
C) Fo İfa > Ft) 


a 





| kavrama sorusu | çözüm 
x2 


g6) 
FO)— Jetat olduğuna göre, F'(x) ifadesinin eşitini bulunuz. Fo)— | f0.dt ise F'()—g'00).1(g0))—h'69).Hho9) bağıntısından 
2x hh) 


F0)—(02)'102)— (2x) 1(2x) 
— (2)'.e* — (2x) 2x 
—2x.e* -2,e2X 


Cevap: 2x.e“ -2.eX 


| kavrama sorusu | çözüm 


3Xx4H1 g(x) 


FO) İ #dt olduğuna göre, F'(1) kaçtır bulunuz. FO) İ #e.dt ise F'6)—g'04.(909) —h'00.4(h(d) bağıntısından 
Xx ho) 


F'(0)>(3x4-1)'H(3x4-1) — (2) 4x2) 
—(3x41).(8x-41)3— (2)'.(x2)3 
—3.(3x41)3—2x.(x2)3 

F'(1)53.(3.141)3—2.1.(12)3—3.43—2—190 





Cevap: 190 





| kavrama sorusu | çözüm 
x3 


9g) 
FO) | 2t)at olduğuna göre, F'(2) kaçtır bulunuz. Fo) | f(t).dt ise F'(0)—g'0) 1(g()) bağıntısından 
1 


Fx) 08)'103) 03) .(08)2 41) 3x2. ()2--1) 
F (2)-3.22.((29)2-41)-12.(6441)-780 
Cevap: 780 


| kavrama sorusu | çözüm 


Xx 
FO)— İçs-t2)at olduğuna göre, F'(-1) kaçtır bulunuz. Fo) İfa ise F'(x) f(x) bağıntısından 
2 





F'0)-x3-x2 > f(1)—>(1)3-(1)2—-1—1--2 





Cevap: -2 


————« «An ——— 





kartezyen 


İntegral 


00200 














| soru 1 


x2 


FO) İ &#5)dt olduğuna göre, F'0) aşağıdakilerden han- 


Xx 








| soru 5 


x2 


FO)— | «-2)at olduğuna göre, F'(x) aşağıdakilerden han- 


x 





gisidir? gisidir? 
A) 2x34-9x-5 B) 2x349 C)2x3-7x | A)x5 B) x3 4x C)x3—x 
D) 2x3-5 E) 2x34-7x-2 D) 2x3 -2x E) 2x3-5x42 
| soru 2 | soru 6 
2x 2 
| costdit İsintat 
Xx 2 
ifadesinin türevi aşağıdakilerden hangisidir? ifadesinin türevi aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 2c0sx B) 2c0s2x C)2c0s2x-cosx | A)2.sinx?2 B) 2x.sin2x C)2x.sinx2 
D) cos2x—cosx E) c0S2Xx--COSx D) 2x.sinx2 4-2 E) 2x.sinx2—-2 
E 
ZI 
z 
> 
S 
z 
ie 
'ü 
ü 
R 
ui 
E 
z 
| soru 3 | soru 7 
x2 Xx 
FO) | (2-1)dt olduğuna göre, F'(1) kaçtır? FO)— İeat olduğuna göre, F (0) kaçtır? 
xtİ 3 
A)-3 B) -1 Cc)0 D) 1 E)2 A) -2 B) -1 Cc)0 D) 1 E)2 
| soru 4 | soru 8 
3 
Xx 
FO)— İtat olduğuna göre, F'(-1) kaçtır? İinxex 
2 
x 
A)3 B) 4 Cc) 5 D) 6 E)7 ifadesinin türevi aşağıdakilerden hangisidir? 
e B) 1 C) inx D) x.Inx yı 
Xx x x 
1-A 2-8 3—A& 4—B 5-A 6—6 7-0 8-D 





kartezyen 


İntegral 


0000 














Parçalı Fonksiyonun İntegrali 


Parçalı fonksiyonların integralleri alınırken; integrallerin sınır değerleri, fonksiyonun kritik noktalarına göre gerekirse alt aralıklara 


ayrılıp integralleri alındıktan sonra sonuçları toplanır. 


| kavrama sorusu 


| çözüm 





2x, x>21 
tx) > 
4, x<i1 


parçalı fonksiyonu veriliyor. 


Buna göre, 


4 

a) İfojdx 
1 
1 

b) İfoğdx 
o 


4 
e) İfoğdx 
o 


integrallerinin değerini hesaplayınız. 


| kavrama sorusu 


4 
a) İfojdx için, uygun fonksiyon 2x olduğundan, 
1 





4 4 4 
İfojdx- f2xdx—x2| —42. 42-15 
1 1 1 





Cevap: 15 
1 
b) İfojx için, uygun fonksiyon 4 olduğundan, 
o) 
1 1 1 
ffojdx— f40x-4x| -4.1-4.0-4 
- ği - Cevap: 4 


4 1 4 
c) İfojdx- İfojdxs İfoyox alt aralıklarına ayrılır, 
0) o 1 


4 1 4 
Jfxdx- İfxdxi İfxdxs44 15-19 
o 


o 1 
Cevap: 19 


| çözüm 





3x2 41, x>0 
10) — 


2X-1, x<0 


parçalı fonksiyonu veriliyor. 


4 


Buna göre, | toydx integrallerinin değerini bulunuz. 
— 


Kritik nokta k—O olduğu için, 

4 (0) 4 

| fojx- İfojdx* İf şeklinde alt aralıklara ayrılır, 
-2 -2 0 

0 o 0 

| fojdx- | (2x-1)dx-02-x) | <(02-0)-(442)--6 
—> —2 -2 

4 4 4 

İfojdx- ((8241)x-084x) | (6444) - (0-4-0) 68 

0 0 0 








4 0 4 0 4 

| fojdx- (foğdxs İfoyax | (2x-1)dx4 (24 1)dx 
->2 —2 (0) —2 (0) 
—-6468-62 


Cevap: 62 


————— <4 n—————— 





LGIy UYARI 


İntegral 


002090 














| soru 1 


Xx—İ, 
to) — 
3X5, 


parçalı fonksiyonu veriliyor. 
6 
Buna göre, | fejdx integralinin eşiti aşağıdakilerden han- 








| soru 5 


parçalı fonksiyonu veriliyor. 


3 
Buna göre, |f()dx integralinin değeri kaçtır? 
ç 





gisidir? o -5 a 
A) 19 B) 21 C) 25 D) 29 E)30 
-6 6 o) 6 
A) | GE tax B) | (3x45)dx O) | (8x45)dx4f(x2 -1)dx 
6 -6 -6 o) 
- 6 4 6 
D) | (2 -1ydx4)(8x41)dx OE) | (8x45)dx 4) 0 ax 
-6 - 6 4 
| soru 2 | soru 6 
5, x>2 2x-1, x>1 
to) — ft) — 
Xx x<2 2x*İ, x<1 
parçalı fonksiyonu veriliyor. parçalı fonksiyonu veriliyor. 
5 E nf i EN 
Buna göre, İfoydx integralinin değeri kaçtır? 3 Buna göre, Jtçojax integralinin değeri kaçtır? 
3 > 
zg 
öğ g EAA B) 5 C)6 D)7 E)8 
A)12 B) 15 Cc) — D) 30 )— 5 
2 2 
i 
soru 3 e soru 7 
|soru 3. 2 İsoru7 
2x41, x>1 1 x>1 
t0) — (0) — Xx 
x-—2, x<1 e, x<1 
parçalı fonksiyonu veriliyor. parçalı fonksiyonu veriliyor. 
3 e 
Buna göre, İfoygdx integralinin değeri kaçtır? Buna göre, İfoydx integralinin değeri kaçtır? 
1 o 
A) 1 B)2 Cc) 6 D) 10 E) 12 A) - e? B)-e C)1 D)e E) e? 
| soru 4 | soru 8 
3Xx-—İ, x23 3x, x22 
tw) — 
3x2, x<3 (© 4 x41, 1<x<2 
parçalı fonksiyonu veriliyor. X2, x<İ 
3 
Buna göre, İfoydx integralinin değeri kaçtır? parçalı fonksiyonu veriliyor. 
0) 3 
: il e a 9 
A) 13 B) 16 C) 27 D) 30 E) 81 Buna göre, Jtçoax integralinin değeri kaçtır? 
A) İlme B) — Cc) : D) > E) 
3 3 3 3 3 
1-A 2—B 3—D 4-0 >-A 6-R 7-0 8—B 





İkartezyeni, İntegral 9 p © p 


Mutlak Değer Fonksiyonunun İntegrali 
b 














Ji f6)|dx biçimindeki integrallerde f(x in (a,bJ aralığında aldığı değerler incelenir. Örneğin; |f(x)| <0 için x—c ise 
& a<c<b 


olduğu durumda, 





(tool Ni a 
40) te) 


b c b 
Jfojdx — |-16)dx * Jfojdx biçiminde yazılarak integral hesaplanır. 


a a Cc 
| kavrama sorusu | çözüm 
2 


İxl&o > x—o 





İlxlex integralinin sonucunu bulunuz. 
z 


Xl-o© -İ (0) 2 4-00 


olduğundan 

















Cevap: - 
2 


| kavrama sorusu | çözüm 
3 


|x-1İ <0 > x—1 





| |x—1Jdx integralinin sonucunu bulunuz. 
-2 





bxtl 








—4Hİ x-İ 
1 3 x2 1 x2 3 
—x4Yd —1Ydx | -—— iş 
İK x*1) le ) dx | 5 İksl > di 
2 2 2 
| iş | m 23 3 ç İl 
2 2 2 2 
m 


13 
Cevap: — 
ği 2 


| kavrama sorusu | çözüm 
3 


x2-x-2| 0 > (-2).(X41)-0 ve x,—-1 x,—2 
1 2 





| |x2 -x-2)|dx integralinin sonucunu bulunuz. 








— XJ|- —2 —1 2 3 2 
z — iz olduğundan, 
Eli ös 
x2-x-2| X2-x-2 İ524x421İ x2-x-2 


-1 2 3 
| 2 -x-2)dx4 | (24x42) 4 (0x -x- 2x 
-2 1 2 









































kartezyen Integral da000 
| soru 1 | soru 5 
3 1 
jzixldx İerilek 
1 — 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) 2 B) 5 Cc)8 D) 9 E) 11 
| soru 2 | soru 6 
4 2 
fl2x*1ldx İbE 1x 
o 0) 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) 12 B) 14 C) 16 D) 18 E) 20 
) ) ) ) ) ig LL og? D)2 Ey 
3 3 3 3 
E 
ZI 
z 
> 
S 
z 
ie 
a 
ü 
R 
ul 
© 
| soru 3 z | soru 7 
2 1 
fixlx | 1x -2xldx 
—2 —2 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A)3 B) 4 C)5 D) 6 E)7 
) ) ) ) ) A) LL B) KE Cc) 20 D) > E) > 
3 3 3 3 3 
| soru 4 | soru 8 
4 1 
Jlx-3ldx | 1x2 -2x-15dx 
0) a 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A)1 B)2 Cc)3 D) 4 E)5 
) ) ) ) ) A) hz B) 88 Cc) 8 D) ki E) 2 
3 3 3 3 3 
1-4 2-B 3-8 4-B 5—A 6—B 7-0 8—B 





kartezyen 


İntegral 


00090 














| kavrama sorusu 


| çözüm 





2 
Jxlx—atlex integralinin sonucunu bulunuz. 
o 


| kavrama sorusu 


|x-1İ&0 > xz1, tablomuzu oluşturalım 
Xl-eo 0 1 


2 4w 





1 2 
Pxbe-alak fx ya fx 1x 
0 1 
2 3 2)1 3 2 )2 
Ni EE x)dx4 (2 x)dx e | 4 e | 
/ 3 2 Jo 3 2 4 


1 
0 
Bp p 08 92 3 a2 Bp 2 
* li 1 
3 2 3 2 3 2 3 2 


Cevap: 1 


| çözüm 


























—2 i LE 
(E zi ix) dx integralinin sonucunu bulunuz. 
o 


| kavrama sorusu 


|x-2|x0 > x-2, tablomuzu oluşturalım 


-oo 0 2 3 0) 
> olduğundan, 
2) - —- - in 
yel e 
be2İ 0-2) (2) 





2 3 

| EPirla) Zarlar 

oL *Z 2 

2 x2 )2 x2 )3 
İ e. e lied 


(0) 2 


sleğbeleeli 




















3 
İ(lx-214x)dx integralinin sonucunu bulunuz. 
0 


| kavrama sorusu 


2105 x2, tablomuzu oluşturalım 








-o 0 2 3 
olduğundan, 

—2| — — — — rimel ole 
/x2| 42 2 
3 2 3 
İ((x—2lx)dx f(x 424x)0x4 (0x -24x) dx 
0 0 2 

2 3 2 3 
- |20x4 ((2x-2) dx -2x| 4(x7 -2x)) 

0 2 (0) 2 


-|(2.2-2.0141(3? -2.3)-(22 -2.2)1-443-7 


| çiti Cevap: 7 














2 
f(0x14#1x-10) dx integralinin sonucunu bulunuz. 
0 


İxİ 0 > x—0 ve İx-1İ0 > x-1 











xl Het 

2 1 2 1 2 
İ(lxlklx-1)ex Jtdx4f(2x-1)dx-x| *Xx —x)| 
0 O 1 o 1 


(1—0141(22 -2)—-(12 171-1423 














Cevap: 3 


——— e —— 
































kartezyen İntegral 2000 
| soru 1 | soru 5 
o 0) 
| (ix143x)dx | xlx42jdx 
— — 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A)-4 B) -2 02 D) 4 E)5 
) ) ) ) ) > B)-İ Cc)0 pi Ey 
3 3 3 3 
| soru 2 | soru 6 
—2 
| (xstlem)dx j Blok 
Xx 
4 —1 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) -1 B) -2 C) -3 D) -4 E)-5 A)3 B)2 C)1 D) -1 E)2 
E 
ZI 
z 
> 
S 
z 
ie 
a 
ü 
R 
Mi 
| soru 3 $ | soru 7 
4 4 xt 
İ(x#214)dx | dx 
> yi 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) 16 B) 20 C) 24 D) 28 E) 32 A)2 B)3 Cc) 4 D) 5 E) 6 
| soru 4 | soru 8 
1 3,2 
| 2x|xJdx I ll dx 
2 J Xİ 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) -2 B) -1 Cc)0 D) 1 E)2 
18 p)-19 g.13 yp. pg. ) ) ) ) ) 
3 3 3 3 3 
1-A 2-B 3-C 4—B 5—-A 6-B 7—& 8—B 





İntegral 








kartezyen 


Belirli İntegralde Değişken Değiştirme 








0000 


Belirsiz integral alınırken kullanılan değişken değiştirme yöntemi, belirli integral soruları için de geçerli bir yöntemdir. Ancak sa- 
dece integrali alınacak ifadenin değişkenlerini dönüştürmek yetmez, integralin sınır değerlerinin de dönüştürülmesi gerekir. 


| kavrama sorusu 


| çözüm 





2 
| çö * 2x).(3x2 4*2)dx integralinde u—-x34-2x dönüşümü 
-1 

yapıldığında elde edilen integrali bulunuz. 


| kavrama sorusu 


U—Xİ4-2x > du-(3x24-2)dx 
Xxs2 için u-2342.2-12 
x—-1 için u—(-1)342.(-1)--3 


2 23422 12 
| (Xİ 42x).(x7 4 2)dx- | udu-| udu 
ii du 2.) 12 


Cevap: | udu 
3 


| çözüm 





3 
2 
Je* Hİ .2xdx integralinde u-x241 dönüşümü yapıldığın- 
0) 
da elde edilen integrali bulunuz. 


| kavrama sorusu 


U—X241 > du-2xdx 

x-3 için u-3241-10 

x-0 için u-0241-1 
2 


8 4 3241 10 
je“ Hİ 2xdx— | e“du- | e'du 
o 0241 1 


Cevap: | e“du 
1 


| çözüm 








2 
2x 
m 


dx integralinde u—-x249 dönüşümü yapıldığında 


elde edilen integrali bulunuz. 


| kavrama sorusu 


U—X249 > du-2xdx 
x-2 için u-2249-13 
xz1 için u-1249-10 





2 
ği 2 İli 
pg İ- | İT 
1X9 ig” jo 3 du 
Cevap: (— 
io “ 


| çözüm 





2 


e 

| ox integralinde u—Inx dönüşümü yapıldığında elde 
e 

edilen integrali bulunuz. 


dx 
u-İnx >— du — 


xe? için uzlne?2-2 
xze için uzlne—1 


Ni ine? -2 2 
Tk. Tİ udu - | udu 
e X Ine-1 1 


2 
Cevap: | udu 
1 


——-— EE —— 





kartezyen 


İntegral 


ama 














| soru 1 

1 

J2 4x-1).(2x41)dx 
(0) 


integralinde u—x24-x-1 dönüşümü yapıldığında elde edi- 
len integral aşağıdakilerden hangisidir? 


1 2 (0) 
A) Judu B) Ju.du GC) Ju.du 
(0) (0) - 
1 2 
D) Judu E) |udu 
| soru 2 ü ü 
O Oxa1 — 
Xİ 4X43 


integralinde u—x2 4x3 dönüşümü yapıldığında elde edi- 
len integral aşağıdakilerden hangisidir? 


du “du 4 du 
ii m lim 
*du du 
D) Lu E) Li 
| soru 3 
e 2.1n(x2 
| 210X ) 


Xx 
gri 


integralinde u—In(x2) dönüşümü yapıldığında elde edilen 
integral aşağıdakilerden hangisidir? 
3 


A) (udu 
a 


6 4 
B) |udu C) J udu 
—2 —2 
8 
E) |udu 
— 


6 
D) | udu 
— 


| soru 4 


2 

? 2 

| sin X.COS Xdx 
o 


integralinde u—sinx dönüşümü yapıldığında elde edilen 
integral aşağıdakilerden hangisidir? 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





| soru 5 


1 

pa Si 

a 
integralinde u-3x41 dönüşümü yapıldığında elde edilen 
integral aşağıdakilerden hangisidir? 





4 3 2 
A) f2“du B) (2“du C) (2“du 
—2 —2 —2 
4 1 
D) (2“du E) (2“du 

| soru 6 7 v 

Tr 

3 gan 

1 GOSİX > 

7 


integralinde u—tanx dönüşümü yapıldığında elde edilen 
integral aşağıdakilerden hangisidir? 


1 1 N3 
A) Je“.du B) fe“.du C) | “du 
1 o o 
2 
v3 V3 
D) | edu E) | edu 
1 A 
KEİ 
| soru 7 
3 
| 8c0s3xdx 
(0) 


integralinde u-3x dönüşümü yapıldığında elde edilen in- 
tegral aşağıdakilerden hangisidir? 


T 
A) | cosu.du B) Jcosu.du 


o—mwla 


dx 





arctanx 
| 1x2 
integralinde u—arctanx dönüşümü yapıldığında elde edi- 
len integral aşağıdakilerden hangisidir? 





7 3r 
i y3 3 7 > 
2 2 1 A) |udu B) |u.du GC u.du 
A) Ju?.du B) | udu C) fu.du J J J 
0 0 0 a a 
1 2 > i 
D) Ju.du E) Ju.du ni 3 
0 0 D) Ju.du E) | udu 
7 z 
4 
ı-R 2-1 3—8 4—D 5—-A 6-B 7-8 8—B 





İntegral 





kartezyen 
| kavrama sorusu 











00900 


| çözüm 





4 
Jvxdx integralinde x—u2 dönüşümü yapıldığında elde 
1 

edilen integrali bulunuz. 


| kavrama sorusu 


Xu? > dx-2udu 
x-4 için u2—4—>u-2 
x-1 için u?1>u—1 
4 2 2 
Jvxox -İ vu? Zudu-2.fuzdu 
1 1 1 2 
Cevap: 2)udu 
1 


| çözüm 





7 
(Ş x#1dx integralinde x4-1-u3 dönüşümü yapıldığında 
4 

elde edilen integrali bulunuz. 


| kavrama sorusu 


X#1z2U3 > dx-3u2.du 
x-7 için 741-u3>u-2 
Xx--1 için —141-u3 > u-O 
7 2 2 
| Yxstdx-| Yu3 .3u?du-3 fu9du 
- 0 0 2 
Cevap: 3fu3du 
0 


| çözüm 





1 
(yı dx integralinde x—sint dönüşümü yapıldığında 
0 


elde edilen integrali bulunuz. 


| kavrama sorusu 


x—sint > dx—cost.dt 


xz1 için sint—1X ie? 


xz-0 için sint-0—t-0 


Tr 
2 

— li cos“idi K 
0 


2 
Cevap: | cos?tdi 
0 


| çözüm 





y3 
| V14x2 dx integralinde x<tant dönüşümü yapıldığında 
1 

elde edilen integrali bulunuz. 


dt 
cost 
x-v3 için tant-vV3— 5 


xztant > dx— 





xz1 için tant-1—> 1-7 


7 














v3 3 
| vi dx | Vtstanlt. 
1 ” cos“ t 
a 
x — 
z 1 di dt 
2 3 
iy ei cos't cos'i 2 
4 4 3 
Cevap: | nl 
a cos'i 
a 





kartezyen 


İntegral 


d00c 














| soru 1 


8 
fVxox 
1 
integralinde x-u3 dönüşümü yapıldığında elde edilen in- 


tegral aşağıdakilerden hangisidir? 


8 
Cc) 3fu3du 
1 


8 
A) fuSdu 


2 
B) 3fu3du 
1 1 


2 2 
D) 3) u“du E) 3fu9du 
1 (0) 


| soru 2 


64 


| (ev) 


integralinde x-uS dönüşümü yapıldığında elde edilen in- 
tegral aşağıdakilerden hangisidir? 


2 


2 64 
A) 6.f((u7” -u3)du B) (du -uğ)du 6) 6.f (u” -u9)du 
1 1 


2 

E) ((u? -u9)du 
1 

| soru 3 


İeesak 


integralinde Vx—u dönüşümü yapıldığında elde edilen in- 
tegral aşağıdakilerden hangisidir? 


2 2 64 
A) 2.İ(u” kujdu B) fdu G) 6. | (47 kujdu 
1 1 1 
4 2 
D) Judu E) 2İ(u* sujdu 
1 1 
| soru 4 
an dx 
o vx 


integralinde x-u9 dönüşümü yapıldığında elde edilen in- 
tegral aşağıdakilerden hangisidir? 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





| soru 5 
yYA—x2 dx 


integralinde x—sint dönüşümü yapıldığında elde edilen 
integral aşağıdakilerden hangisidir? 


©o-—mNM|- 


A) | cos3tdt B) 3) sinZtat C) ( sinZtat 


o—sla 
o— pla 
©——ola 


E) cos?idi 


o —wjla 


integralinde x—2sint dönüşümü yapıldığında elde edilen 
integral aşağıdakilerden hangisidir? 


v2 


A) 2| cos3t.dt B) 2 cos3t.dt 
0) 


o——pla 


C) Jcos”t.di 
0) 


E) 4 cos3t.dt 


o — la 


integralinde x—2tant dönüşümü yapıldığında elde edilen 
integral aşağıdakilerden hangisidir? 


7 


a 
A) 2.| sec3idi B) C) 4.| sec3tdi 
7 


pla —ola 


7 
3 
| sec“idi 
7 
a 


6 


E) 2.| sec?tdt 


ola — pla 





e 


integralinde x—tant dönüşümü yapıldığında elde edilen 
integral aşağıdakilerden hangisidir? 





> 2 Z x Sr ör 
A) ((uS ku9)du B) 3/(4S su9jdu oC) 6) (u7 #u9)du 4 4 4 
I İl I A) | cos3tat B) | cos?tat c) İZ 
7 7 Tr 
r ği 3 3 3 
D) 6)(u” ku)du E) 12) (u7 ku9)du 
Tr Tr 
(0) 0 il) e 
4 . 4 gt 
D) | cos“tat E |—— 
) J ) J cost 
3 3 
ı-R 2-R 3-6 4—-D 5-R 6—E 7-€ 8—B 








kartezyen 





İntegral 








002090 


Belirli integralde değişken dönüştürme işlemi yapıldığında dönüştürme işlemine bağlı olarak sınırlar da değişir. Elde edilen dö- 
nüşmüş integralin eşiti bulunduktan sonra yeni sınırlar bu ifadede yerine yazılarak integralin sonucu bulunabilir. 
Ancak, dönüştürülen en baştaki ifadeler tekrar yerine yazılırsa sınırları da en baştaki sınırlar almak durumundayız. Her iki şekilde 


de aynı sonucu buluruz. 


| çözüm 





| kavrama sorusu 
2 


jo? —xX).(2x—1)dx integralinin sonucunu bulunuz. 
1 


| kavrama sorusu 


U—X2-x > du—(2x-1)dx 














x-2 için u—-2 

xz1 için u—0 

2 2 2 2 2 
2 

J 62 -x).(2x-1)x -Judu | e 
2 2 

d (0) 

veya 

u? 7 7 (2-2) (2-12 >” 

2 2 2 


Cevap: 2 


Her iki çözümde de aynı sonuç bulunur. 


| çözüm 








2 

2x i ini 
| dx integralinin sonucunu bulunuz. 
1 


X2 42 


| kavrama sorusu 


U—X242 > du-2xdx 
X-2 İçin u-2242-6 
x-1 için u-1242-3 





dx 
1 X2 42 








6 6 

— | Inu | xIn6—In3 in3 In2 
3 u 3 3 

Cevap: 2 


| çözüm 





Jvx *x.(2x4*1)dx integralinin sonucunu bulunuz. 


| kavrama sorusu 


U—X24x > du-(2x41)dx 
xz1 için u-1241-2 
x-0 için u-0240-0 














1 3 
1 2 2 1 5tl> > 2 
İÖ 4x.(2x4 dx -flu.du fu? du ij 
1 3 
0 0 0 —410 o 
2 
2 
2()38 20 24 
3 3 3 3 
Cevap: pa 


| çözüm 





sinİxX.cosx.dx integralinin sonucunu bulunuz. 


©o—NlJa 


U—sinx > du—cosxdx 





x-2 için u-sin- -1 
2 2 


xs0 için uzsinO0—O 











> 

2 1 

| SİNİ x COS XdX Judu 
0 0 





kartezyen 


İntegral 



































0200 





| soru 1 | soru 5 
1 2 1 2 
e dx je* —İ . 2xdx 
XxX Hİ 0 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A)0 B) 1 C) In2 D) In3 E)2 
yi M2 ) Ae Bİ ogul pl pl 
8 e e e 
| soru 2 | soru 6 
1 3 
dx (Ve -x-2 .(2x—1)dx 
yX —Xx13 2 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A)O B) 1 GC) In2 D) In3 E)2 
) zi zn ) A? B)2 gi D)4 pi” 
3 3 3 
E 
ZI 
z 
> 
S 
z 
E 
'n 
— 
ul 
| soru 3 i | soru 7 
1 Ş 7 
|2 4x)2.(2x 41)dx z.. 
0 | esinX cosxdx 
integralinin değeri kaçtır? 
integralinin değeri kaçtır? 
8 10 
A1 B)2 D)3 N | aye B)2 C) e-1 D) e-2 E) e-3 
| soru 4 | soru 8 
1 7 
Jo? * UM .Xdx fsini X.COSXdx 
0) o 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
10 10 10 1 
e B) 2 1 ge e A)-2 B)0 O D)1 E)2 
5 5 10 6 
10 10 
D) 2 1 E) 2 1 
10 20 
1-4 2-B 3—C 4—B 5-A 6—E 7—C 8—B 





kartezyen 


İntegral 














| kavrama sorusu 


00290 


| çözüm 





VYinx 


Xx 





dx integralinin değeri kaçtır? 


a———0o 


| kavrama sorusu 


dx 
u—Inx > du-— 
X 


xze için uzine> u—1 
xz1 için uzlnt > u—0 











3 3 
/ i 21 21 
JE -İyudu- 2 > | eğe 
/ i 3 3 pg 3 3 
2 2 
Cevap: — 


| çözüm 





(cosx —1)2.sinxdx integralinin değeri kaçtır? 


o — ola 


COSX—1İ—u > -sinxdx—du 
e 7 1 1 
X— İÇin U—COS 1 1 
3 3 2 2 
xs0 için uz—cos0-i > u—-1—1—0 























| çözüm 





| kavrama sorusu 
7 


| sinx.cos(cosx)dx integralinin sonucunu bulunuz. 
z 
2 


U—COSXx > du—-sinxdx 
XxET İçin UZCOosn—-—İ 











T imi T 
x-— İÇİN u-cos—-0 
2 2 
4 4 
| -cosu.du sinu | sin(-1) — (—sin0) 
0 0 
-sint 


Cevap: sin1 


| çözüm 





| kavrama sorusu 
0 


—x 7x; integralinin sonucunu bulunuz. 
iner (€e”te “) 














u-eX > du-e*dx > a dx a dx 
e* u 

x—0 için Uu—e9—1 

xzine“1 için uzelns'--1 

p du 1 du : 

| - > -arctanu | 

sulu) au 41 — 

u 


—arctani— arctan(-1) 


rn (| a) an 2m 
41 4) 4 4 4 2 














İntegral 








kartezyen 
| soru 1 














0200 


| soru 5 


nla 


| (sinx 4 2).cosxdx 


integralinin değeri kaçtır? 





1 3 7 9 
A) — B) — C)— D) — E)— 
2 2 2 2 e g1 Gi 02 EZ 
2 2 2 2 2 
| soru 2 | soru 6 
2 
3 
İ e rr co A 
P i 0 COSİX 
integralinin değeri kaçtır? 
integralinin değeri kaçtır? 
A) -1 B) 0 Cc) 1 D) 2 E)3 
1 
A) siny3 B) sn 7) C) sin1 
v3 
E 1 
$ D) cosy3 E) cos) | 
E v3 
S 
z 
e 
a 
ü 
R 
ul 
| soru 3 Ş | soru 7 
- In4 
e | (e*-e “e*dx 
x X.sin e ie 
e? integralinin değeri kaçtır? 
i ii EN - 
integralinin değeri kaçtır? A) i-in2 B) 6-I1n2 GC) 141n2 
A) 2 B) 1 Cc)0 D) -1 E) -2 D) 3--in2 E) 54*in2 
| soru 4 | soru 8 
e? 2 7 
Inx 5 
| LL EK 
» | a 
x (1—cosx) 
integralinin değeri kaçtır? 3 
- m a 2 
A) 1 B)2 o) 8 D)3 E) 11 integralinin değeri kaçtır? 
3 3 3 
A)3 B)2 C)1 Dz E)- 
1-A 2-B 3-6 4-D 5-A 6-BA 7—8 8-D 





kartezyen 


İntegral 


2090 














İNTEGRALDE ALAN HESAPLAMA 


Düzgün kapalı geometrik şekillerin alanları çeşitli formüller yardımı ile hesaplanır. 
A 


Alan(ABC) - a 





Alan(OAB) 





O|OAJ|JAB| 11. 


br? 





2 2 








2 
Formül ile bulduğumuz üçgenin alanı integral kullanılarak da bulunabilir. 








1 
Alan(OAB) - | xdx 


x | 2 0 1 


br? 





: a 2 





2 2 






b 


yzf) fonksiyonu xa, x—b ve y-0 doğruları ile sınırlanan bölgenin alanı ise | Alan - Jf6)dx dir. 


a 


| çözüm 








| kavrama sorusu 
y 


yax2 





Şekilde y-x2 parabolü, x—-2 doğrusu ve x ekseni ile sınır- 
lanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


Alanını bulacağımız bölge, x—0, x—2 ve y—0 doğruları ile sı- 
nırlanan bölgedir. 








b 
Alan — Jf69).dx bağıntısından 
a 
2 32 g3 
px dx > | EM 
5 39 3 3 3 


Cevap: — br? 
3 





| kavrama sorusu 
y 








Şekilde y—vX fonksiyonu, x-9 doğrusu ve x ekseni ile sı- 
nırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 

















3 3 
b 9 gl 29 2x29 
Alan -| | fo)dx| - | Vx.dx- (x2 dx E| > | 
So 30 
a o o e 
2 
3 
2 
-20 o 18br2 
3 
Cevap: 18 br? 


| çözüm 





| kavrama sorusu 
y 





Şekilde y—e* fonksiyonu, x—In3 doğrusu, x ve y eksenleri 
ile sınırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


b 
Jtojax 


a 


In3 In3 
f e*ox-e* | el”3 g9 -3-1-2br? 
0 0 











Alan 

















Cevap: 2 br? 


————- ne —— 





kartezyen 


İntegral 


ama” 














| soru 1 





o x 
y>8-8x 
Şekilde y—8-8x doğrusu, x ve y eksenleri ile sınırlanan 
taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


A)3 


| soru 2 


B) 4 


Cc) 5 





X 
Şekilde y — a doğrusu, x—4 doğruları, x ve y eksenle- 


ri ile sınırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 





A) 4 B) 5 C) 6 D) 7 E) 8 
| soru 3 
yx2—4x4-4 


Şekilde y-x2-4x--4 fonksiyonu, x ve y eksenleri ile sınır- 
lanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 





1 2 5 7 8 
A) — B) — C)— D) — E) — 
3 3 3 3 )3 
| soru 4 
Ay 

>» 

| O 1 Xx 

ya—x2 41 





Şekilde y—--x2-4-1 fonksiyonu, x ve y eksenleri ile sınırla- 
nan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


2 4 
A) — B) — 
Iz 5 


KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 








| soru 5 








vx-2 


Şekilde y-x3 fonksiyonu, x-2 doğrusu ve x ekseni ile sı- 
nırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 








A)3 B) 4 C)5 D) 6 E)8 
| soru 6 
Nİ Gu 
Bi > 
(0) 3 X 





Şekilde y—-x2--1 fonksiyonu, x—3 doğrusu, x ve y eksenle- 
ri ile sınırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


> 


- B)6 
3 3 3 


) 





Şekilde y-e2* fonksiyonu, x—In2 doğrusu, x ve y eksenle- 
ri ile sınırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


1 3 5 7 8 
A)— B) — C)— D) — E) — 
Jz 3 > İz )z 
| soru 8 
yzsinx 





xV 





Şekilde y—sinx fonksiyonu, Xx -> doğrusu ve x ekseni ile 


sınırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


A) B) 


Di 
3 











İntegral 








kartezyen 

















b 
Taralı Alan— Jtojdx 
a 


b 
Taralı Alan— Jf6)dx 








b 
Taralı Alan— Jfojdx 
a a 


Yukarıda verilen düzgün olmayan eğrilerin x ekseni ve x—a, x—b doğruları ile sınırlanan x ekseni üzerindeki taralı bölgelerin alan- 


b 
larının tümü fik integrali ile hesaplanabilir. 
a 


| kavrama sorusu 





| çözüm 











Yukarıda y—x?2 fonksiyonu, x—1 ve x-3 doğruları x ekseni 
ile sınırlanan taralı bölgenin alanını bulunuz. 


| kavrama sorusu 


Alanını bulacağımız bölge x—1, x—2 ve y—-0 doğruları ile sınır- 
lanan bölgedir. 


b 
Taralı Alan— Jtojdx 
a 


3 x3 3 
Taralı Alan — | x2dx - — | 
1 S3 
<2 1. 26,2 
3 3 3 


Cevap: < br? 


| çözüm 





y>xt1 








Yukarıda y—x*1, x—1, x—4 doğruları ve x ekseni ile sınır- 
lanan taralı bölgenin alanını bulunuz. 


| kavrama sorusu 


4 x2 4 
Taralı Alan — fx 41)dx — EE | 
1 1 


2 2 
<a nas 2 yi? 
2 2 2 2 


| çözüm 


Cevap: > br? 








Yukarıda y--x244 fonksiyonu ve x ekseni ile sınırlanan 
taralı bölgenin alanını bulunuz. 


| kavrama sorusu 


2 vi Ni 
Taralı Alan — | (<x2 44)dx —| —— 4 4x | 
2 3 -2 


3 
- - ) | 2 t4( J 
3 3 





Cevap: e br? 


| çözüm 








Yukarıda y—sinx fonksiyonu, X-Z Xx 3 doğruları ve x 


ekseni ile sınırlanan taralı bölgenin alanını bulunuz. 


7 








ka Tr 

3 3 
Taralı Alan — | sinxdx — —cosx | 

r BU 

m 6 
- e” cos) 1,N3 Mia 

2 2 
Cevap: El br? 


—— — 





kartezyen 


İntegral 


ama” 














| soru 1 





Yukarıda y—g(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 


Taralı bölgenin alanı aşağıdakilerden hangisi ile 
hesaplanabilir? 


0 
A) J güdex B) | gölex ©) | gülex 
—j (0) —1 
—1 0 
D) | gedx E) Jat)dx 
4 4 


| soru 2 


3 

| fojdx integrali aşağıdaki taralı bölgelerin hangilerinin 
—2 

alanlarının hesaplamasında kullanılabilir? 


ı) 1) 











11) 














KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





| soru 3 





Yukarıda y—x24-1 fonksiyonu, x--3, x-3 doğruları ve x 
ekseni ile sınırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 








A) 12 B) 18 C) 24 D) 30 E) 32 
| soru 4 
*y 
Xx 
> 
ya—x2 42x13 





Yukarıda y—-x2 42x43 fonksiyonu ve x ekseni ile sınırla- 
nan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


A) 10 B) < C)11 


| soru 5 








Yukarıda y-9—x2 fonksiyonu, x--1 doğrusu ve x ekseni 
ile sınırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


A) İzak B) 70 C) 80 D) 87 E) ka 
3 3 3 3 3 
yze* 


Vx 











yzf) 
Yukarıda y—e* fonksiyonu x—In2 ve x—In4 doğruları, x 
e 2 i Ein 
A) Ivell B) Ilve 1ll C) Ivelli ekseni ile sınırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 
D) I,livellil E) |, il ve IV A)2 B) 3 Cc) 4 D) 5 E) 6 
1-A 2-B 2-D 3-C 3-€-D 5-4-B 6-B 5-C 7-C 6-A 





kartezyen 


İntegral 


02000 























yzf) 


b 
Taralı Alan— — Jfo)dx 
a 


| kavrama sorusu 





b 
Taralı Alan— — Jf6)dx 
a 


| çözüm 


b 
Şekilde verilen y—f(X) fonksiyonu fa,b| aralığında negatif değerler almaktadır. Jfo)dx integralinin 
a 
sonucu da bu nedenle negatiftir. Alan negatif olamayacağı için şekildeki gibi x ekseninin altında 
kalan alanlar 





Ay 











y-1O) 


b 
Taralı Alan— — Jf6)dx 
a 











Yukarıda y—x3 fonksiyonu, x—-2 doğrusu ve x ekseni ile 
sınırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


| kavrama sorusu 


Alanını bulacağımız bölge y-x3 eğrisi, x-—2 doğrusu ve x 
ekseni ile sınırlanan, x ekseninin altında kalan bölgedir. 


0 xi (0) 
Taralı Alan — — | xXdx—-— | 
—d 4 > 


4 
0-2) —4 br? 
Cevap: 4 br? 


| çözüm 








y yax2-4 
2 (0) 2 


Yukarıda y—x3 fonksiyonu ve x ekseni ile sınırlanan taralı 
bölgenin alanı kaç br? dir? 


| kavrama sorusu 


Taralı bölge x ekseninin altında olduğundan, 


2 x3 2 
Taralı Alan — fe? 4)dx — 4x) | 


-2 
23 
l3 











32 
Cevap: —- br? 


| çözüm 








yak 


Yukarıda y—-vx fonksiyonu, x—1, x—4 doğruları ve x ekse- 
ni ile sınırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


Taralı bölge x ekseninin altında olduğundan, 
4 4 4 | 

Taralı Alan — -fevojdx —fvxax— Jx2dx 
1 1 1 











3 3 
x2 l 2x2 1 
Ba 3; 
2 
3 3 
2.(4)2 2()2 243 aj 
3 3 3 3 
ML 
3 3 3 


Cevap: z— br 





kartezyen 


İntegral 


d0000 














| soru 1 





Yukarıda y—f(X) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 


Buna göre, taralı bölgenin alanı aşağıdakilerden 
hangisi ile hesaplanabilir? 


4 4 4 
A) —İ grek B) | gü)ex ©) - |ghdx 
o 1 0) 
4 1 
D) - İgh)dx E) - | a)ex 
1 0 


| soru 2 


3 

-| f6)dx integrali aşağıdaki taralı bölgelerin hangilerinin 
- 

alanlarının hesaplamasında kullanılabilir? 


1) 














y 
| o 3, 
—-İ X 
yzf6) 
1) M) 
y y 














KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





| soru 3 








y-x 
Yukarıda y——x2 fonksiyonu, x-1 doğrusu ve x ekseni ile 
sınırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


DD E)3 








Yukarıda y—x-1, x—-1 doğruları ve x ekseni ile sınırlanan 
taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


B)3 o) 4 D) 5 E) 6 








Yukarıda y—x3-x2 eğrisi ve x ekseni ile sınırlanan taralı 
bölgenin alanı kaç br? dir? 








yzf) 
1 
Yukarıda ia eğrisi, x-e, x-e3 doğruları ve x ekseni 
A) Ivell B) Ilve lll C) Ili velV ile sınırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 
D) Ilve IV E) IvelV A) 5 B) 4 G) 3 D) 2 E) 1 
Iı-A 2-B 2-C 3-C 3-B-D 5-A-A 6-B 5-B 7-C 86-D 








kartezyen 


İntegral 


00200 














Yy Şekilde y-f(x) fonksiyonu ve x ekseni tarafından sınırlanmış S, ve S, taralı alanları verilmiştir. 








| kavrama sorusu 


Cc 


S, taralı bölgesi x ekseninin üstünde olduğu için S4-|f6)dx integrali ile, S, taralı bölgesi 


b a 


ise x ekseninin altında olduğu için S, — -İfo)ax integrali ile hesaplanır. 


(e) b v 
Sı Sp- | fo) dx— | fo)dx İdir. 
a Cc 


| çözüm 








Yukarıda y-x2-1 eğrisinin grefiği verilmiştir. 
Buna göre, taralı bölgelerin alanlarını veren integral ifade- 
lerini bulunuz. 


| kavrama sorusu 


A taralı bölgesi x ekseninin altındadır 


1 

A- fo —1)dx integrali ile hesaplanır. 
o 

B taralı bölgesi x ekseninin üstündedir 


4 
B— Jo —1)dx integrali ile hesaplanır. 
1 


| çözüm 








Yukarıda y—f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 


A-5br? ve B—-6 br? bulundukları taralı bölgelerin alanları 
6 

olmak üzere, | f0) dx integralinin değeri kaçtır? 
a 


| kavrama sorusu 


A taralı bölgesi x ekseninin alt tarafında olduğundan, 


(0) (0) 
A--| fo)dx-5 ve | f6)dx—-5 
-4 -4 


B taralı bölgesi x ekseninin üst tarafında olduğundan, 


6 
B- | 1()dx-6 


(0) 
6 (0) 6 
| ejdx— | fpjdx4(f6ydx--5 46-1 
— -4 0 
— —İ Mr — 
—> 6 


Cevap: 1 


| çözüm 











Yukarıda y—f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 


1 

A-6br? ve | f0)dx-—10 olduğuna göre, B taralı bölgesi- 
— 

nin alanı kaç br? dir? 


A taralı bölgesi x ekseninin alt tarafında olduğundan, 
-1 -1 

A--| föğdx-6 ve | 1)dx--6 
— — 

B taralı bölgesi x ekseninin üst tarafında olduğundan, 


1 1 1 

| ejdx— | fpjdx4 | f6)dx--64B-10iseB-16 
ie — a 

—— ,— 


e R Cevap: 16 br? 


———ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—ğ—————— «6 m — 





kartezyen 


İntegral 


dama” 














| soru 1 








Yukarıda y—f(X) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 
A ve B bulundukları bölgelerin alanları olmak üzere, aşa- 
ğıdaki ifadelerden hangileri doğrudur? 





(0) 5 
| ( foğdxA 1) — (f6)dx-B 
—2 (0) 
5 5 
1) (foğdx-A-B N) ( Jiooldx-AxB 
<2 —2 
A) Ivelli B) Ive lll C)i,ilvelli 
D) Il Ill ve IV E) Hepsi 
| soru 2 
y 
y-1O) 





Yukarıda y—f(X) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 


6 
A-4 br? ve B-6 br? olduğuna göre | f6)dx integralinin 
değeri kaçtır? — 


A) -2 D) 6 E) 10 


| soru 3 








Yukarıda y—f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 


4 
A-4 br? ve | f6)dx-—7 olduğuna göre, B taralı bölge- 
—2 
sinin alanı kaç br? dir? 


A) -3 B) 2 E) 11 


KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 








| soru 4 








Yukarıda y—f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 
A-3 br?, B-5 br2, C—7 br? olduğuna göre aşağıdaki ifade- 
lerden hangileri doğrudur? 


5 5 
| | fo)dx--5 1) ( (f69jdx-15 
—> —2 
2 
N) | Jioojdx-8 


5 
ıl) (fo)dx--2 
(0) —2 


A) Ivell B) Ivellll 


D) Il, ili ve V 


GC) i,livelil 


E) Hepsi 


| soru 5 








Yukarıda y-—x3 eğrisinin grafiği verilmiştir. 


Buna göre, taralı bölgelerin alanları toplamı kaç br? dir? 


B) > oz D)1 E)2 








Yukarıda y—1f(X) fonksiyonu ve x ekseni ile sınırlanan taralı 


Ss 
bölgelerin alanları S, ve S, arasında S; bağıntısı vardır. 


4 
| #6)dx-12 olduğuna göre, S, kaç br? dir? 
— 


E)7 





1-8 2-B 2-B 





kartezyen 


İntegral 


0000 














Yandaki şekilde olduğu gibi x—f(y) eğrisi y—a, y—b doğruları ve y ekseni ile sınırlanmış, y 
ekseninin sağ tarafında kalan taralı bölgelerin alanları; 





y 
A xy) 
ahi b 
” Taralı Alan— Jay integrali ile bulunur. 
a 


a 





Yandaki şekilde olduğu gibi x—f(y) eğrisi y—a, y-b doğruları ve y ekseni ile sınırlanmış, y 
ekseninin sol tarafında kalan taralı bölgelerin alanları; 


b 
Taralı Alan— -İtw)dy integrali ile bulunur. 


Eğrinin bağıntısı y—f(x) olarak verildiğinde bu tip taralı bölgelerin alanını bulmak için ilk adım ifadeyi x—(y) biçimine dönüştür- 
mektir. Yani taralı bölgenin alanını bulmak için fonksiyonun tersinin integralini almalıyız. 


| kavrama sorusu 


| çözüm 











Yukarıda y—vX eğrisi y-2 doğrusu ve y ekseni ile sınırla- 
nan taralı bölgenin alanını bulunuz. 


| kavrama sorusu 


yavk ise x-y? o (x-f(y) biçimine dönüştürüldü) 
Taralı bölge y ekseninin sağ tarafında olduğundan, 





2 2 39 3 
Taralı Alan | (y)dy —| y?dy > a |- e 0- z br? 
o o 0 


| çözüm 





yzinx 


X 
> 








Yukarıda y—Inx eğrisi, y—In2, y—In5 doğruları ve y ekseni 
ile sınırlanan taralı bölgenin alanını bulunuz. 


| kavrama sorusu 


yzlnx ise x—eY o (x1f(y) biçimine dönüştürüldü) 
Taralı bölge y ekseninin sağ tarafında olduğundan, 





In$ Ins Ins 

Taralı Alan- | fiy)dy— | eYdyeY | -eln5 ein? 
In2 In2 In2 

-5-2-3 br? 


Cevap: 3 br? 


| çözüm 





xy y 





Yukarıda x—-yy eğrisi, y—4 doğrusu ve y ekseni ile sınır- 
lanan taralı bölgenin alanını bulunuz. 


Taralı bölge y ekseninin sol tarafında olduğundan, 


4 4 4 İ 
Taralı Alan— -İtiydy --İ(Jv)dy - İy2dy 
o 











(0) o 
a 
li 2y9 1 243 RL 
Se Ba 4 3 
2 


Cevap: > br? 


—— << — EE — 





kartezyen 


İntegral 


00200 














| soru 1 











4 
Yukarıda > eğrisinin grafiği verilmiştir. 


Buna göre, taralı bölgenin alanını veren ifade aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 


1 1 
A) |—dx B) |—dy C) |—dy 
is İy 
D) -f1a Ella 
Vi Y İY X 


| soru 2 











Yukarıda x—y? eğrisinin grafiği verilmiştir. 
Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 














KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





| soru 4 


x—y?-2y 


Vx 








Yukarıda, x—-y?-2y eğrisinin grafiği verilmiştir. 
Buna göre, taralı bölgenin alanını veren ifade aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 


2 2 
A) (W” -2y)dy o B) - fiy? -2y)dy 
(0) (0) 


2 
C) İVxitx 
0 


(0) 
D) | Jxs1dx 
1 


2 
E) -İ/x#tdx 
(0) 


| soru 5 








Yukarıda x—-4y3 eğrisinin grafiği verilmiştir. 
Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 











A)3 B) 6 Cc)9 D) 15 E) 27 A)8 B) 10 Cc) 12 D) 14 E) 16 
| soru 3 | soru 6 
yi 
x-y2(y-2) 
o x 

Yukarıda x—e” eğrisinin grafiği verilmiştir. Yukarıda x—y?(y-2) eğrisinin grafiği verilmiştir. 
Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? Buna göre taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 
A)1 B) e? C) e-2 D) e-1 E)e 

) ) ) ) ) A) — B) - C) 2 D)2 E) z 

3 3 3 3 

1-4 2-B 2-C 3-C 3-D-D 5-M-B 6-B 5-E 7-C 4—B 








kartezyen 


İntegral 


002090 











| kavrama sorusu 





| çözüm 





ay 
xsy2y 
1 


Vx 





o 





Yukarıda x—y?-y eğrisinin grafiği verilmiştir. 
Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


| kavrama sorusu 


Taralı bölge y ekseninin solunda olduğundan, 


1 
Taralı Bölgenin Alanı— -y2 — y)dy 
0 


Cevap: — br 


| çözüm 








xV 





Yukarıda x—1(y) eğrisinin grafiği verilmiştir. 

A-4 br? ve B—7 br? bulundukları bölgelerin alanları olmak 
4 

üzere, | f(y)dy integralinin değeri kaçtır? 
— 


| kavrama sorusu 


A taralı bölgesi y ekseninin sol tarafında olduğundan, 


(0) (0) 
A--| iydy-4 ve ( iy)dy--4 
-2 -2 


B taralı bölgesi y ekseninin sağ tarafında olduğundan, 


4 
B-|i(y)dy-7 


(0) 

4 0 4 

| #yay — | yay * (yy 
—2 -2 (0) 

ye) 2 
sü 7 

—-447 
—8 


Cevap: 3 


| çözüm 








Yukarıda x—1(y) eğrisinin grafiği verilmiştir. 

A-3 br2, B-6 br2 ve C—-4 br? bulundukları bölgelerin alan- 
5 5 

ları olmak üzere, | İfy)dy * | f(y)dy toplamı kaçtır? 
-a -> 


A ve C taralı bölgeleri y ekseninin sol tarafında olduğundan, 
—2 —2 

A--| #ydy-3 ve | fiy)jdy-3 
—- —- 


5 5 
C--İiydy-4 ve İi(y)dy--4 
2 2 
B taralı bölgesi y ekseninin sağ tarafında olduğundan, 


2 
B - | iiy)jdy -6 
—2 





5 -2 2 5 
İ ltley- f Jeyley- ( fiy) ays f)iiyjey -A4B16-31644—13 
—-4 —4 2 


—2 

 ,— SS —İ 

—3i-A  l6l-B i-4|-c 
5 2 5 
| #ydy — | #ydy * (f(yydy -B-C-6-4-2 
-2 -2 2 

ya e 

6-B —4—-C 

5 5 
| Ifylay* | fwdy>1342-15 
—Â -2 


Cevap: 15 


—— << — e —— 





LCIy UYARI 


İntegral 


ama” 














| soru 1 


x-y?—3y 


Vx 





o 





Yukarıda x—y?-3y eğrisinin grafiği verilmiştir. 
Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 











9 9 9 
A)6 B) — Cc)3 D) — E) — 
) ) 5 ) ) 7 ) 8 
| soru 2 
Yukarıda x—y4-y? eğrisinin grafiği verilmiştir. 
Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 
A) B) C) e D) e E) — 
3 5 15 15 15 
| soru 3 
> 
X 





Yukarıda x—1(y) eğrisinin grafiği verilmiştir. 
A ve B bulundukları bölgelerin alanları ve A—4 br? ve B—-6 br? 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi yanlıştır? 


KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 








| soru 4 








—D x2fiy) 
Yukarıda, x—f(y) eğrisinin grafiği verilmiştir. 


A ve B bulundukları bölgelerin alanları olmak üzere, A—-6 br? 


ve | f6)dx— 2 olduğuna göre B kaçtır? 





A)2 B)3 c)4 D) 6 E)8 
| soru 5 

> 

Xx 





Yukarıda, x—f(y) eğrisinin grafiği verilmiştir. 


A ve B bulundukları bölgelerin alanları ve A—5 br2, B—3br? 





3 
olduğuna göre | f(y)dy integralinin sonucu kaçtır? 
—2 
A)3 B) 2 C)1 D) -1 E) -2 
| soru 6 
>» 
X 








Yukarıda x—t1(y) eğrisinin grafiği verilmiştir. 

A, B ve C bulundukları bölgenin alanları ve A—-3 br2, 
B-4br? ve C-6 br? olduğuna göre, aşağıdakilerden han- 
gileri doğrudur? 





0 3 3 
A |Wdy-4 o B) (fydy--6 (OO) (fiydy--2 , | 
—2 (0) —2 
: z ) J yay 4 1) | ty)dy 2 
D) (lfyjdy-10 o OE) f fiydy-10 Ni Ni 
z — 0) ( fydy 5 V) | fy)ldy -13 
— — 
A) | veli B) Il ve lll C) I ve IV 
D)I, Il ve V E) Hepsi 
1-R 2-B 2-D 3-C 3-£-D 5—-A4-C 6-B 5-E 7-C &—B 





İntegral 


kartezyen 


İki Eğri Arasında Kalan Taralı Bölgelerin Alanları 


d290 














y 


Yandaki şekilde verilen taralı bölgenin alanını bulmak için, /a,bJ aralığında daha 


büyük değerler olan y—f(x) in integralinden, y—g(x) in integrali çıkarılır. 


b 
Taralı Alan— İlfo-gb)jx 





a 





Yandaki şekilde verilen taralı bölgenin alanını bulmak için, /a,bJ aralığında daha 
büyük değerler olan x—f(y) nin integralinden, x—g(y) nin integrali çıkarılır. 


b 
Taralı Alan— fly) -ay)ldy 


a 








| çözüm 





y 





4 
g5 
> 
X 





O 2 4 


Yukarıda 2 ve ga) eğrileri x—2 ve x-4 doğruları 
X Xx 


arasında kalan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


| kavrama sorusu 


(2,41 aralığında f(X) fonksiyonu g(X) fonksiyonundan daha 
büyük değerler aldığı için, 


4 M2 1 
Taralı Alan- | (f(x) —g(x)Jdx | XX ) 
> 2 














44 4 
| dx —Inx| —In4—In2 
zX 2 


SİRİ Sin2 br? 
2 


Cevap: In2 br? 


| çözüm 





ay 





o X 





Yukarıda x — wi ii eğrileri ve y—In6, y—In3 doğrula- 
Yy Yy 


rı ile sınırlanan taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


(In3,In6J aralığında x-— ifadesi xi ifadesinden daha 


büyük değerler aldığı için 


In6 
1 (a4 
Taralı Alan— | - — 2) dy 
y y 


In3 

In6 
— (s2 lay 

ın3 y 

In6 

3 6 

- | —ay-3in|y)| 

ng Y 3 








6 
3(In6—In3) an) 2 


-3in2 br? 
Cevap: 3in2 br? 


———— << Wi. ——— 





İntegral 





kartezyen 
| soru 1 


Yandaki y—f(x) ve y—-g(x) 
eğrileri arasında kalan ta- 
ralı bölgenin alanını ve- 
ren ifade aşağıdakilerden 
hangisidir? 




















C) | (f-ghj ax 

2 

E) | (f0)-gb0) ex 

1 
| soru 2 
Yandaki y—f(x) ve iv 
y-g(x) eğrileri arasın- A e a 
da kalan taralı bölge- y-a&) 
nin alanını veren ifade “—— —İş y-t0) 
aşağıdakilerden han- 
gisidir? — O 2 X 

2 2 

A) | (a6)-t6)f ox B) | (f6)-gb)f dx 


| soru 3 





Yukarıda y-x*1 ve y—x doğruları arasında kalan taralı 
bölgenin alanı kaç br? dir? 


KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 








ama” 


| soru 4 


Yandaki x—f(y) ve x—g(y) 
eğrileri arasında kalan ta- 





ralı bölgenin alanını veren ml e 
ifade aşağıdakilerden han- 
en X 
gisidir? 
da ia 


3 
E) ((4(y)-1(y)) dy 
(0) 


| soru 5 


Yandaki y—g(y) ve y—f(y) 
eğrileri arasında kalan ta- 
ralı bölgenin alanını ve- 
ren ifade aşağıdakilerden 
hangisidir? 








| soru 6 








Yukarıda x—2—y ve x—-y doğruları arasında kalan taralı 
bölgenin alanı kaç br? dir? 


C) 4 








kartezyen 


İntegral 




















* Ja,bj aralığında y-g(x) üstte olduğundan, 


* (b,cj| aralığında y—f(x) üstte olduğundan, 


Yandaki şekilde y-f(x) ve y—-g(x) eğrileri arasında kalan A, ve A, taralı bölgelerinin alanları 
b 
-)lao-toldx 





a 


(o 
Aş - İlfoj-go)jdx integralleri ile bulunur. 
b 





10)—g(x) denkleminin kökleri integrallerin sınırları olan a, b ve c değerleridir. 


iy XSİY) 


Yandaki şekilde x—f(y) 











Aş- İla - ty)ld 


) ve x-g(y) eğrileri arasında kalan A, ve A, taralı bölgelerinin alanları 





Aş - İlen- ay) dy Jintegralleri ile bulunur. 


f(y)—g(y) denkleminin kökleri integrallerin sınırları olan a, b ve c değerleridir. 


| çözüm 





| kavrama sorusu 
y yax2 








Yukarıda y—x2 eğrisi ve y-x doğrusu arasında kalan tara- 
lı bölgenin alanını veren ifadeyi bulunuz. 


İntegralin sınırlarını yani eğrilerin kesiştikleri noktaları bul- 
mak için her iki eğrinin bağıntıları eşitlenerek elde edilen 
denklemin kökleri bulunur. 


| kavrama sorusu 


y>x2 ve y>x bağıntılar birbirine eşitlendiğinde x2—x > x2-x—0 
Xx01)20 x>0 ve x>1 

(0,17 aralığında y>x bağıntısı y-x2 den daha büyük değerler 
aldığı için, 

Taralı Alan— J—x2)dx 


o 1 
Cevap: J& —x2 Jdx 
0 


| çözüm 








Yukarıda y—vX eğrisi ve y—x doğrusu arasında kalan tara- 
lı bölgenin alanını veren ifadeyi bulunuz. 


Wzy > xzy? ve xy bağıntılar birbirine eşitlendiğinde 
y2—y ve y?-y-0 

y(Y-1)30 yzO ve y>1 

(0,17 aralığında xy bağıntısı xy? den daha büyük değerler 
aldığı için, 


1 
Taralı Alan Jw-yö)dy 
o 1 
Cevap: Jw -y2)dy 
0 


————— <A. ——— 





İntegral 





| soru 1 


Yanda y—f(x) ve y—g(Xx) 
eğrileri arasında kalan ta- 
ralı bölgenin alanını veren 
ifade (aşağıdakilerden 
hangisidir? 











A) İJfo9)-ghoj ox 


C) | J/foj)sghl ox 


2—w a—w 


| soru 2 


Yanda y—g(x) ve y—h(x) 
eğrileri arasında kalan ta- 
ralı bölgenin alanını veren 
ifade aşağıdakilerden han- 
gisidir? 


NM 


ay 


| soru 4 


Yanda x-—f(y) ve x—g/Yy) 
eğrileri arasında kalan ta- 
ralı bölgenin alanını ve- 
ren ifade aşağıdakilerden 
hangisidir? 


yt6) 











AY 


| soru 5 


Yanda y-f(y) ve y-g(y) 
eğrileri arasında kalan ta- 
ralı bölgenin alanını veren 
ifade aşağıdakilerden han- 


y-g() 








E) | (go)-hojjJ dx 


—-1 


| soru 3 


Yanda y—x2 ve y--x211 
eğrileri arasında kalan ta- 
ralı bölgenin alanını veren 
ifade aşağıdakilerden han- 
gisidir? 











gisidir? 


KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 


| soru 6 

















ay YX 
Yanda y-x doğrusu ve x—y2-2y 
x-y2-2y eğrisi arasında 
kalan taralı bölgenin alanı- 
nı veren ifade aşağıdaki- M 
lerden hangisidir? ö z 











v2 
2 
e | (0210) 
v2 
2 
1-R AR B 3-6 3-E-D 5-A-C GE 5-7 6-A 





İntegral 








LGINUYALII 
| kavrama sorusu 








0290 


| çözüm 











Yukarıda y—x2 ve y—-4x-x2 eğrileri arasında kalan taralı 
bölgenin alan kaç br? dir? 


| kavrama sorusu 


y>x2 ve y-4x-x olduğundan 
0-4x-2x2 > 0-2x(2-x) x-0 ve x-2 





X2—4x-x2 





2 2 
Taralı Alan— Jlax x2 xX2Jdx Je 2x2)dx 














Cevap: 5 br? 


| çözüm 





yx2-1 





Vx 





yExt7 


Yukarıda y-x--7 doğrusu ve y-x2 4-1 eğrisi arasında kalan 
taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


| kavrama sorusu 


y>x211 ve y-xt7 olduğundan 
X2415X47 > Xx2-x-6-0 x-3 ve Xx--2 





3 
Taralı Alan | (x47-(x2 4 1)Jdx 
> 











3 3 
| b47 x2 1Jdx Jj X2 461dx 
-2 -2 








2 3 3 
XX ig, İf 27,22 125 yy 
2 3 2 2 3 6 


125 


Cevap: br? 


| çözüm 








Yukarıda y-x-*-7 doğrusu ve y-x2 4-1 eğrisi arasında kalan 
taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


yze* ve y-9e* olduğundan e*—9e* 











ku 2X -9>e“-3>x-İn3 
































yz9e* 
> 
P In3 
In3 In3 
- | (de *—-e*)dx—-(-9e *-e*) | 
0 o 
9 m 0 ,0 
e —9e'-e') 
| gin3 
(<3—3)—(-9-1)--6410-4 br? 


Cevap: 4 br? 


—— — 





kartezyen 


İntegral 


ama” 














| soru 1 





Vx 





yx 


Yukarıda y—-x2 eğrisi ve y--x doğrusu arasında kalan ta- 
ralı bölgenin alanı kaç br? dir? 














1 1 1 1 1 
A) — B) — GC) — D) — E) — 
) 12 ) 6 ) 4 ) 3 ) 2 
| soru 2 
y yax2 
< »>y-2 
> 
O 
Yukarıda y—x2 eğrisi ve y-2 doğrusu arasında kalan tara- 
lı bölgenin alanı kaç br? dir? 
A) 22 B) 2 o 32 D) 02 Ep) 2 


| soru 3 








Yukarıda y—x2—-4 ve y--x2-4-4 eğrileri arasında kalan taralı 
bölgenin alanı kaç br? dir? 
16 


3 


py 


a 
3 3 


Di 
3 


KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 








| soru 4 


Xx-2-y, AY 








Yukarıda x—-y2 eğrisi ve x-2-y doğrusu arasında kalan 
taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 





5 5 5 3 4 
A)— B) — G)— D) — E) — 
İş 3 2 2 Iz 
| soru 5 

ay x-y1t2 

x2y2 

Xx 

O >» 





Yukarıda x—y? eğrisi ve x-y-2 doğrusu arasında kalan 
taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


9 7 5 3 1 
AZ B) — © D)E E) — 
> ) 5 © l5 li 
| soru 6 
Xx 
> 








Yukarıda x——3/y eğrisi ve x--y doğrusu arasında kalan 
taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 








LGİy UYARI 


İntegral 


00900 














n 
İN a? -x2 dx integrali alan kavramı kullanılarak, kolay bir şekilde hesaplanabilir. Bunun için çember denklemi bilgilerini hatırlayalım. 


m 


Ay Ay 
r r 

















Yy? —r2—x2 ve y-iyr? -x2 


Ti O İr 





Yarım çember denklemi yazarken kareköklü ifadenin önündeki işarete dikkat edilmelidir. 


| kavrama sorusu 





| çözüm 








2 

N 4-x2dx integralinin değeri kaçtır? 
0 

(r yarıçaplı dairenin alanı zır? dir) 


| kavrama sorusu 


yz 4x2 eğrisinin grafiği, yarım çemberdir. 


y 2 
z N 4—xİdx integralinin taralı bölgenin 
0) 
alanına karşılık geldiğine dikkat ediniz. 
—2 O 2 Xx 
i nr? 
Çeyrek dairenin alanı — e 





—T 


2 2 
| 4x dx 2 
0 4 


| çözüm Cevap: r 





3 
| vV9-x2dx integralinin değeri kaçtır? 
— 


| kavrama sorusu 


yz 9x2 eğrisinin grafiği, yarım çemberdir. 


y 3 
3 I N9-x2dx integralinin taralı böl- 
— 
genin alanına karşılık geldiğine dik- 
3 o 3 X kat ediniz. 


2 
PA nr 
Yarım dairenin alanı ag 





3” 9r 
2 2 


3 
| 9—-x2dx— 


— 9r 
Cevap: — 
R 2 


| çözüm 





1 
N 4-x2dx integralinin değeri kaçtır? 
0) 


yz 4x2 eğrisinin grafiği, yarım çemberdir. 


1 

N 4-x dx integralinin karşılık geldiği 
o 

bölgenin alanın 309 lik daire dilimi ile 


2 x dik üçgen alanı olduğuna dikkat ediniz. 











; Ne 2 30 2 İ 

Daire diliminin alanı — zr — 2“ — 

© 360 © 12 
OAB üçgeninin alanı — 3 3 

2 2 
2 

İ a diy E MEEHEE EET 
0 12 2 3 2 y3 





























kartezyen Integral da000 
| soru 1 | soru 5 
1 0) 
(v1-—x2dx | V64-x?dx 
o — 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) 16 B) 12 C)8 D) 6 E)4 
A B)X Gi: DE E)x vi ii e e vü 
16 8 4 2 
| soru 2 | soru 6 
2 5 
| va-x2dx | V25-x2dx 
—2 — 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
Ay B) O) D) 2 Eyân, | A” gi ön m Eğ 
4 2 2 4 2 4 
E 
ZI 
z 
> 
S 
z 
E 
ful 
u 
| soru 3 Z | soru 7 
3 Ki 2 
(v9-x dx İ İN16-x5dx 
o e 0) 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
9r 7r 9r 4r 4r 4r 
A) — B)3 Cc) — D) 4 E) — A)— B)— 42 C— 42,3 
iz )3r Jar li ix . ) v3 
D) İZ > E) çe 42y3 
| soru 4 | soru 8 
o) 5 v3 
| v16-x2dx | N4-x2dx 
—4 (0) 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A) 2x B) 37 C) 4r D) 6x E) 8&r 
A) 214 “3 g2, v3 Or 
2 3 2 2 
D) 2.3 Eyny 
1-4 2-B 3-A 4—D 5—-A 6-B 7—C 8—B 





kartezyen 





İntegral 











| kavrama sorusu 


00090 


| çözüm 





Ya —xİdx integralinin değeri kaçtır? 


e —i|- 


| kavrama sorusu 








yav? > y?—1—x2 > x24y2—-1 

M(0,0) ve r-1 yarıçaplı çember ve y—x doğrusu 
1 

XEV152 > x2—1-x2 > 2x2-1 xE 


v2 
1 
fl 152ldx  integralinin 
o 


değeri taralı alana eşittir. 








Taralı alan 459 lik daire diliminin alanıdır. 


4 o 
Taralı Alan- 1-1 . » a br? 
3609 8 





Cevap: : 


| çözüm 





3 
Ns -(8-x) İdx integralinin değeri kaçtır? 
o 


| kavrama sorusu 


yav9x? > y?—9-x2 > x24y2—9 
M(0,0) ve r-3 yarıçaplı çember ve y—3-x doğrusu 
3-xsvV9-x2 > 9-6x4x2-9-x2 > 2x2-6x-0 > x-0Vvex-3 











3 
İS? (3-x)ldx integralinin 
0 


değeri taralı bölgenin alana e- 
şittir. 








ya3—x 





Taralı Alan Çeyrek dairenin alanı—Alan(OAB) 
on3? 33 9n-18 
4 2 4 





Cevap: 97-18 


| çözüm 





Ay 








xV 





Yukarıda r—4 yarıçaplı çemberin içindeki taralı bölgenin 
alanını veren integral ifadesini bulunuz. 


Çemberin denklemi, x24-y2—16 > x—v16-y?2 
(2,0) ve (0,4) noktalarından geçen doğru denklemi 
—4 
> *# y 1 xXx y 
2 4 2 


4 
Taralı Alan— | 16-y? İy 


(0) 





4 
Cevap: ŞE. 16-y? lay 
0 2 


——— Ee ——— 





















































; İntegral 
Mar E d000 
| soru 1 | soru 5 
ŞE b) 
| WA52-xldx İV xs3)lax 
0 — 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
9r 9n-3 9-6 9n—-9 9n—18 
ke — ix x ila A B C D E 
MN B) > 9z De EE > ) > ) > ) 5 ) 7. 
| soru 2 
32 | 
oz soru 6 
Ve >&-xld i 
| 9 -xlax İSE (4-xldx 
o 
int linin değeri kaçtır? 
e di ak integralinin değeri kaçtır? 
A) 18x B) 9 o Dy e A)4x-8 OB)4n-6 C)4n-4 D)4x-2  E)4r-1 
E 
z 
> 
S 
z 
ie 
'ü 
ü 
R 
ui 
E 
z 
| soru 3 
4 | soru 7 
İNASE-(iylax 
o 
integralinin değeri kaçtır? 
A) n—İ B) n—2 c) n—4 D) 7—8 E) 7—16 
4 4 4 4 
>» 
-2 Xx 
Yukarıda r—2 yarıçaplı çemberin içindeki taralı bölgenin 
alanını veren ifade aşağıdakilerden hangisidir? 
2 2 
1 2— 
A) ay? 1 2) ay B) | yay? 12) İay 
| soru 4 e) o 
T o İY. Yala DİY. Yayla 
İ VADE -oralek Zi > vey İm Zi 5 -x4-v İdy 
-2 
integralinin değeri kaçtır? 274. 
| 2 4 |dy 
A) x-6 B)x-4 C)n-3 D) 1-2 E)x-1 o 
1-A 2-B-E 3-C3-B 4-D 4-D 5-A 5-E 6-B 6-A-C 95—-B 





kartezyen 


İntegral 


002090 














Hacim Hesaplamaları 








yf() eğrisi x—a, x—b doğruları ve x ekseni ile sınırlanan ta- 
ralı bölgenin x ekseni etrafında 3609 döndürülmesi ile oluşan 
cismin hacmi: 


b 
V>&n İepyax integrali ile hesaplanır. 
a 


| kavrama sorusu 








x-1y) 


x-1f(y) eğrisi y—c, y>d doğruları ve y ekseni ile sınırlanan ta- 
ralı bölgenin y ekseni etrafında 3609 döndürülmesi ile oluşan 
cismin hacmi: 


d 
Vr | #yy)dy integrali ile hesaplanır. 
Cc 


| çözüm 











Yukarıda y—x2 eğrisinin grafiği verilmiştir. 
Buna göre, taralı bölgenin x ekseni etrafında 3609 döndü- 
rülmesi ile oluşan cismin hacmi kaç br3 tür? 


| kavrama sorusu 


2 
V—n İeoyox bağıntısından, 
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Yukarıda y vx eğrisinin grafiği verilmiştir. 


Buna göre, taralı bölgenin y ekseni etrafında 3609 döndü- 
rülmesi ile oluşan cismin hacmi kaç br3 tür? 


y 
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V-r | (y)dy bağıntısından, 
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Yukarıda y—x doğrusunun grafiği verilmiştir. 


Buna göre, taralı bölgenin x ekseni etrafında 360* döndü- 
rülmesi ile oluşan cismin hacmi kaç br3 tür? 








A)2r B) 3x C) 6x D) 9r E) 16x 
Yukarıda y-x3 eğrisinin grafiği verilmiştir. 

Buna göre, taralı bölgenin x ekseni etrafında 3609 döndü- 
rülmesi ile oluşan cismin hacmi kaç br3 tür? 


Cc) D) E) 
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Yukarıda y vx eğrisinin grafiği verilmiştir. 


Buna göre, taralı bölgenin x ekseni etrafında 3609 döndü- 
rülmesi ile oluşan cismin hacmi kaç 7 br3 tür? 


A)4 





KARTEZYEN EĞİTİM YAYINLARI 





| soru 4 


x—2y 


vx 











Yukarıda x—2y doğrusunun grafiği verilmiştir. 


Buna göre, taralı bölgenin y ekseni etrafında 3609 döndü- 
rülmesi ile oluşan cismin hacmi kaç br3 tür? 








A) 9r B) 18x C) 271 D) 36n E) 45 
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1 
Yukarıda x- —— eğrisinin grafiği verilmiştir. 

y 
Buna göre, taralı bölgenin y ekseni etrafında 3609 döndü- 


rülmesi ile oluşan cismin hacmi kaç 7 br3 tür? 


B) 2 c)3 D)4 E)5 





Yukarıda y vx eğrisinin grafiği verilmiştir. 


Buna göre, taralı bölgenin y ekseni etrafında 3609 döndü- 
rülmesi ile oluşan cismin hacmi kaç 7 br3 tür? 
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yz1f0), y—g(x) eğrileri ve x—a, x—b doğruları arasında kalan 
taralı bölgenin, x ekseni etrafında 3609 döndürülmesi ile olu- 
şan cismin hacmi; fa,b)J aralığında f(x) fonksiyonu g(x) fonksi- 
yonundan daha büyük değerler aldığı için, 


b 
V—7 İ 4) -a20)1dx ile hesaplanır. 
a 


| kavrama sorusu 





x-giy) x-1(y) 





yz1(y), y-g(y) eğrileri ve y—d, y-c doğruları arasında kalan 
taralı bölgenin, y ekseni etrafında 3609 döndürülmesi ile olu- 
şan cismin hacmi; |c,d| aralığında f/(y) fonksiyonu g(y) fonksi- 
yonundan daha büyük değerler aldığı için, 


d 
Vr | (2(y) a2(y))dy ile hesaplanır. 
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| çözüm 











Yukarıda y—x? eğrisi ve y-2x doğrusunun grafikleri verilmiştir. 


Buna göre, taralı bölgenin, 

a) x ekseni etrafında 

b) y ekseni etrafında 

360* döndürülmesi ile oluşan cisimlerin hacmi kaç br3 tür? 


a) x2-2x ise x-0 veya x-2 
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b) ysx2 ise x-vY ve x-0 ise y-0 
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Yukarıda y—x2 eğrisi ve y-x doğrusunun grafiği verilmiştir. 
Buna göre, aşağıdaki ifadelerden kaç tanesi doğrudur? 


1 
|. İx2ğdxsA 
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Il. İxdx<A4B 
(0) 
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Mi. İy-ydy—B 
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” 
IV. rİ 62)2dx integrali A bölgesinin x ekseni etrafında 360“ 
0 


döndürülmesi ile oluşan cismin hacmini hesaplar. 


i 
V. rİ62-x)dx integrali B bölgesinin x ekseni etrafında 
o 


3609 döndürülmesi ile oluşan cismin hacmini hesaplar. 


VI. 


” 
r | y2dx integrali C bölgesinin y ekseni etrafında 360“ 
0 


döndürülmesi ile oluşan cismin hacmini hesaplar. 


i 

: xİ(y—y2dy integrali B bölgesinin y ekseni etrafında 
o 

360* döndürülmesi ile oluşan cismin hacmini hesaplar. 
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Yukarıda y—x ve y—2x doğrularının grafikleri verilmiştir. 


Buna göre, taralı bölgenin x ekseni etrafında 3609 döndü- 
rülmesi ile oluşan cismin hacmi kaç br3 tür? 
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Yukarıda y—x2 ve y—--x248 eğrilerinin grafikleri verilmiştir. 


Buna göre, taralı bölgenin x ekseni etrafında 3609 döndü- 
rülmesi ile oluşan cismin hacmi aşağıdakilerden hangisi 
ile hesaplanabilir? 
2 2 
A) x | p2-(248)Jdx B) x | 162)2- (2 48)jdx 
—2 —2 
2 
C) n | 1248)24x9)dx 
—2 


2 
D) n | 1248)2-x4Jdx 
—2 
2 
E) x | p2-(248))dx 
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Yukarıda y— - eğrisinin grafiği verilmiştir. 


Taralı bölgenin y ekseni etrafında 3609 döndürülmesi ile 
oluşan cismin hacmi kaç br3 tür? 
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